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Phan 0. On tap

Biéu dién tiap nghiém BPT trén truc s6

Théng thuong mét bt phirong trinh c6 vé sé nghiém nén khéong
thé kiét ké hét dwoc. Nguwoi ta chon cdch thé hién tip nghiém bang
cdach biéu dién trén truc so (phan khéng bi xéa). Sau day la cdc
truong hop thuong gap:

a a
(1) | > | | (g) | ok ————>
{x/x>a} {x/x>a}
b b
(3) | T d— || (g) | e—
{x/x<b} {x/x<b}
a b a b
(5) e L (6) e e
{x/a<x<b} {x/a<x<bhb}
a b a b
(7) —— i ———> (8) ——— Y ———>
{x/x <a hodc x > b} {x/x <ahodgc x> b}
©) Q > WL N
X € R (vé s6 nghiém) ) X € & (vé 56 nghiém)
w ChQ Y: Tai a, biéu dién ngodc vuéng “[, ]~ tirc trong tdp
nghiém co
X = a, con nguoc lai biéu dién ngodc don “(,)” khix = a
khong thugc tap nghiém.

0.1 Biéu dién céac tap nghiém sau 1én truc so:
a) S={x/x>5} b) S={x/x>-2} ) S={x/x<L}
d) S={x/x<-1} e) S={x/-1<x<2}

f) S={x/x<-2hoac x>1}
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Phwong trinh chira diu gia tri tuyét ddi

& Dang I: |A| =B (1) (véi B lamot s6 thuc khong chira bién)

o Néu B < 0 : phwong trinh vé nghiém
e NeuB>0:(l) <A=BhoicA=-B

% Dang 2: |A| =B (2) (véi B la mét biéu thirc c6 chira bién)
> Cdch 1: Ding dinh nghia bé dau gid tri tuyét doi:

e NeuA20 =x ... (%)

(2) @A =B <x = ... (dem nghiém nay so véi diéu kién

(*) néu thoa thi ldy)

Chay: Truong hop phuwong trinh A = B c0 VSN thi
phuong trinh (2) co nghiém la (*).

e NeuAd<0<x ... (**)

(2) @—-A=B <x = ... (dem nghiém nay so véi diéu kién

(**) néu théa thi lay)

Chuay: Truong hop ph/trinh — A = B ¢6 VSN thi phuong
trinh (2) co nghiém la (*%).

Vay nghiém cia phwong trinh la: (Idy nghiém ciia hai truong

hop trén).
» Céach 2: Dunq cong thirc:
B>0
|A=B<{[A=B
A=-B

s Dang 3: |A| = |B|
Al =Bl <4 =Bhogca=-B
(gidi hai phwong trinh ndy tim nghiém néu co).
% Dang 4:
A=0 (a)

Al + Bl +...+ IN|=0(1) {870 )

ﬁi:o (n)
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Nghiém cua (1) la nghiém chung cua cac phwong trinh (a), (b),
.. (n).
% Dang 5: Phwong trinh c6 chiva nhiéu diu gid tri tuyét doi:

o Tim gid tri cia dn dé biéu thirc trong ddu gid tri tuyét doi
bang 0. Cdc gid tri nay khi biéu dién Ién truc sé sé chia truc
s6 thanh nhiéu khoang gid tri cia dn.

e Cho dn ldy gid tri trén tirng khodng, trén tig khodng dé ddu
ciia biéu thirc bén trong ddu gid tri tuyét doi sé dm hodc
dwong. Duwa vao doé ma bo dau tri tuyét doi.

e Gidi phwong trinh, gia tri tim dwoc phai nam trong khodng
dang xét moi nhan lam nghiém.

o Nghiém ciia phirong trinh la tt cd cdc nghiém vira tim diroc

trén tung khoang.

Giai cac phuong trinh sau:

.a) |x-5] =3 b) |2x 5] =4

) Ix+6]| =1 d) |3-7x| =0

e) [x-5|=-2 f) |8x—5x| =2

.a) [x—7] =2x+3 b) [x+4| =2x-5

c) [x+3]=3x-1 d) |9+x| =2x

e) [3x—1] =3x+2 f) |x+6|=2x+9

. a) |2x - 3| =2x -3 b) |5x — 4| =4 5x

c) |2x+3] =2x+2 d) |5x-3| =5x -5

e) [x2—3x+3| =—-x2+3x-1 f) Ix2-9] =x2-9
a) |5x| —3x-2=0 b) x—5x+ |-2x|-3=0
) [3-x|+x2—(4+x)x=0 f) (x-1)2+ |x+21|-x2-13=0
.a) |2-x|=]2x-3] b) [x+3] =5-x|

C) |2x—1] = |2 -3x] d)|2x\:|x(x—2)|

e) |x(x+1)| =13-x] f) |3x—1|-|2x+3| =0
) Ix—1]|+|2-x| =3 b)|x+3|+\x—5\:3x—1

o) Ix| —2lx-1| +3|x-2| =44) Ix—1|+|x+2|+|x-3| =14
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Bat phwong trinh tich, thwong. Bit phwong trinh bic hai. Bit phwong trinh chira diu

gia tri tuyét doi.

1. Bit phuong trinh tich

Dgng 1. A(x)B(x)>0 < A(X)>° {A(X)<0

A(x).B(x)>0 <

)< O

)20,
(x)<0"

A(x)<0

B(x)>0

Dang 2. A(x).B(x)<0 @{
A(x)B(x)<0 < {

A(x)>O dc {A(x)<0
B(x

2. Bat phuong trinh thuong

A(x)
B(x)

Dang 1. AX) @{A(x)>0 hode {A(x)<0
B(x) B(x)>0 B(x)<0
AX) A(x)>0 e A(x)<0
B(x) B(x)>0 B(x)<0
Dang 2. A(x)<O @{A(x)>0 odc {A(x)<0
B(x) B(x)<0 B(x)>0

A(x)>O e A(x)<0
B(x)<O

B(x)>0
3. Bat phuong trinh chira ddu gia tri tuyét d6i
v |X<ae-a<x<a (vdia>0)
v |x|za & x<-a hodc x>a (vdia >0)
v’ Mt s6 bat phirong trinh ddc biét:
¢ la|>0<aceR *la|>0=a#0
¢ la|<0=a=0 ¢la|<0=aeygd
4. Bat phuong trinh béc hai
a) Bat phwong trinh béc hai la bat phwong trinh ¢é cdc dang:
(1):ax®+bx+c>0 (2):ax?+bx+c>0
(3):ax’+bx+c<0 (4):ax? +bx +c<0
(trong dé a, b, ¢ la cdc s6 thuc v a # 0)

% Mot s6 bat phuong trinh ddc biét:
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0.3

0.4

0.5

0.6

O.7

s a’>0<aceR va2>0=a#0
v a’<0=a=0 va?<0=aegd
b) Cach gidi:
% Cach 1:  Pura vé bdt phurong trinh tich bang cdch phan
tich vé trdi thanh nhan tir.
% Cach 2: Pua vé bat phwong trinh chira dau gid tri tuyét
doi:
o X?<A® o|X|<|Ae-A<X<A
o X*2A* o|X|z|Ae X <-A hodc X =A

% Cach 3: Xét dau (Hoc ¢ 16p 10)

Giai cac bat phuong trinh sau va biéu dién nghiém trén truc so:

a) X(x-1)<0 b) x-2)(x-5)>0¢c) (x+5)(7-2x)>0

d) (2x+1)(x—-3)<0 e) X2 —-6x<0 f) 2-x)(x+3)>0
X—2 X+2 o X-1

9) E>O h) E<O ) m>l

N 2-X X+1 x*+1

J) 3X_1>—1 K) x—ZZO ) X+3<0

Giai cac bat phuong trinh sau va biéu dién nghiém trén truc so:
a) xX>-4<0 b) x2+x-6<0 C)X>-x-6>0
d)x?-3x-10>0 e) x?-6x<0 f) x2+4x-3<0
g) x> - 10x+16>0h) - x>+ 7x—-10< 0 i) x>~ 15x +50>0
j) —xX2+3x+4>0k)x>-6x+5>0 ) xX*-x-20<0

m) x2—6x+8<0 n)—x?+12x-32>0 0)
8<0

Giai cac bat phuong trinh sau va biéu dién nghiém trén truc so:

a) |x<4 b) |x|>7 C) [2x-1>3

d) [x-1<2 e) 2x+3>x+6 f) L-2x|>x-1

CMR: cac bat phuong trinh sau day vo nghiém:

a)x?+1<1 b) x% + 2x < 2x C) X2—2X+3<-2x+3
d)x2+2x+2<0 e)4x?—4x+5<0 f) x2+x+1<0

CMR: moi sb thuc x déu 1a nghiém cta cac bat phuong trinh sau:

a) 2x2—4x+5>0 b)3x?+2x+1>0 ¢c) - x?+6x-10<0

X2 + 6X +
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2 _ _ 2
d)—x2+3x-3<0e) X ¥ o g BraxX=X
2 x°+1

0.8 Tim gid tri nhod nhét cua cac biéu thire sau:
a) A = 2x%+ 20x — 43 b) B=x2+2x+2
c) C=x>-x+1 d)D=4x%>+4x+3
e) E=x%-20x + 101 f)F=x?+xy+y?+1
9)G=xx-3)(Xx+5)+40 h)H=(x-2)(x+4) - 10
0.9 Tim gi tri nho nhét cua cac biéu thirc sau:
a) A=-2x>+5x—-17 b)B= —x>+4x-5
c) C=—4x%—4x-2 d)D=-6-8x—-16x°
e) E=-3x?+12x-11 f) F=—2x?+5x-17

0.10 Tim gi4 tri nho nhat hodc gid tri 16n nhat cta cac biéu thic sau:

6 1
a) A= hhB= — —
) —2x*-3 ) —Xx*>—-2x—6
0gC=— " D= 22 _
10X —x“+3 X°—2X+3
e) E = 221 f) F= 22013
—X“—4x-5 X°—6x+11

0O.11 Tim gié tri nguyén cua bién x dé tai do gia tri cua moi bi€u thue sau 1a mdt sO nguyén:

3_ 2 _ 2_
a) 2 b) 3 C) 33X —4x°+x-1 d) X —x+1
X—3 X+2 X—4 3X+2

0.12 Chung minh rang:

3
a) X+2 [ X +1—8X2Jr7 >0 (x#1,x=-1)
Xx-1 \2x+2 2X° -2

b) <0 (x#0, x #—3)

1-x* | x? 3x?—14x+3
. -1+ >
X X+3 X +3X
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0.13 Chirng minh ring:
2 2
) (X”j :[X 1, 2 (Llﬂﬂ (X %0, X % 1)
X X+1\ X

X

by X X'+ [ X+3 X ):1 (X %0, X % +3, X % -3/2)

X—3 2x+3 \x2—3x Xx’-9

1 x*-x X 1
c _ . - =-1(x=t1
) x-1 x*+1 [x2—2x+1 xz—lj ( )

d)[ X x-6 j;ix‘6+ X___1 (x%0VAx%26)
X“=36 X +6X/) X°+6X 6-X

0.14 Phan tich cic da thitc sau thanh nhan tu:

1) a) x?+4x-12 b) 6x? +7x +1 C) 2x* +4x -6
d) 2x* +10x +8 e) 10x*+4x—6 f) x?+2x-15
2.a) 2x*+x*-6 b) x*-6x°+8 C) x*-5x*-14
d) 4x*-7x*+3 e) 6x* +7x*+2 f) x*-8x*+15
3.a) x-5Jx+6 b) x+9/x +18 C) 3x—5vx -8

d) —2x+3Jx +5 ) —4x+~/x+3 f) x+2/x-3

. 2 e
O.lSChobiéuthﬁ:c:[ x , 6 1 j:(x—2+1o Xj

x}—4x 6-3x X+2 X+2
a) Tim diéu kién xac dinh ctia biéu thirc. Rat gon biéu thic.

b) Tim gia tri cua x dé gié tri cta biéu thirc co gia tri duong.

9 _ 2_ _
0.16 Cho biéu thirc: (X+2+ 2 3)-2 4x  x*-3x-1

3x  x+1 ) x+1 3x

a) Tim diéu kién x4c dinh cta biéu thirc. Rt gon biéu thtc.
b) Tim gi tri cta x dé gia tri ctia biéu thirc ¢6 gia tri am.

X

2 - 2_
0.17 Cho biéu thire: | X+l 2x+1 ) x7 -1
X X +x | x-1

X2 +x+1

a) Tim diéu kién x4c dinh cua biéu thirc. Rat gon biéu thirc.

b) Tim gia tri cua x dé gia tri cua biéu thirc ¢o gid tri duong.

. 2 _
0.18 Cho biéu thire: | 172X X, 2X ) 2412
44+2x 3x—-6 12-3x 6+13x

a) Tim diéu kién x4c dinh cua biéu thirc. Rut gon biéu thuc.

b) Tim gia tri ctia x dé gia tri cta biéu thirc ¢o gia tri duong.
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5 _ 2_ _
0.19 Cho biéu thirc: (X+2+ 2 3)-2 4x , x*-3x-1

X x+1 ) x+1 3x

a) Tim diéu kién x4c dinh cua biéu thirc. Rut gon biéu thirc.
b) Tim gia tri cta x dé gid tri cta biéu thirc co gia trj am.
4x° —6x? +8x

2x-1

0.20 Cho biéu thirc:

a) Tim diéu kién x4c dinh cua biéu thirc. Rut gon biéu thirc.

b) Tim gi tri cta x dé gia tri clia biéu thirc ¢6 gia tri khong am.
8-—2x

x? +x—20

0.21 Cho biéu thirc:

a) Tim diéu kién x4c dinh cta biéu thirc. Rat gon biéu thic.

b) Tim gia tri ctia x dé gia tri cia biéu thirc c6 gia tri am.

) 2 2
0.22 Cho biéu thirc: M =— -[X +4-4}3

X—2 X
a) Tim diéu kién xac dinh cta biéu thirc M. Rut gon M.

b) Tim x dé biéu thirc M dat gia trj nho nhat. Tim gia tri nho nhat do.

0.23 Cho biéu thirc: N=

(x+2)* 1 x* ) x*+6x+4
X X+2 X

a) Tim diéu kién xac dinh cta biéu thirc N. Rut gon N.

b) Tim x dé biéu thirc N dat gia tri 16n nhat. Tim gia tri 16n nhat do.

/ (A+B) =A° +24AB + B’ \

(A-B) =A° —24B+ B’
A*—B’=(A-B)(A+B)
(A+B) =4’ +34°B+34B° + B’
(A-B) =A —34’B+34B° - B’
A +B =(A+B)(A’ - AB+B’)

k AJ—B3:('A—B)(A2+AB+B‘2)J
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Phin 1. Pai s6
Chuong 1. CAN BAC HAI - CAN BAC BA
A - Can bac hai

1. Pinh nghia: Cin bdc hai cia sé a khéng dm la sé x sao cho x* = a.
2. Ky hiéu: + a>0: = a: Can bdc hai ciia 6 a
@ _Ja: Can bdc hai Gm cua sé a
+a=0:0=0

3. Chuy: Véia >0: (Ja) =(—Ja) =a
4. Cdin béc hai so hoc:

¢ Véia>0:s6 Ja duoc goi la CBHSH cua a

¢ Phép khi phwong la phép todn tim CBHSH ciia sé a khéng dm.
5. So sdnh cac CBHSH: Véia >0,b >0: a<b<Ja<b

1.1 Dién vao 6 trong trong bang sau:
x |11 |12 |13 |14 |15 |16 |17 |18 [19 |20

X2

1.2 Tim can bac hai s6 hoc roi suy ra can bac hai ctia cac so sau:

a) 121 b) 144 c) 169 d) 225

e) 256 f) 324 g) 361 h) 400

i) 0,01 j) 0,04 k) 0,49 1) 0,64

m) 0,25 n) 0,81 0) 0,09 p) 0,16
1.3 Tinh:

a) /0,09 b) V-16 c) /0,250,16 d) \/(-4).(-25)

4 6416
ONET Sle g foxs- 0w

1.4 Trong cac soO sau, sO nao c6 can bac hai:

a) V5 b) 1,5 ¢) - 0,1 d) -9

1.5 Trong cac biéu thirc sau, biéu thirc ndo c6 can bac hai:
a) (x—4)(x-6)+1 b) B3—-x)(x-5)-4
C) —X°+6x—-9 d) - 5x? + 8x — 4
e) X(Xx—1)(x+1)(x+2)+1 f) x?+20x + 101

1.6 So sanh hai s sau (khong dung mady tinh):
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a) 1va 2 b) 2 va 3
d) 7 va 47 e) 2va 2 +1
g) 2431 va 10 h) v/3 va-12
D255 vavo k) VB vaa2
m) 2+ 6 vab

p) V37 -14 va6-+15

1.7
tinh chinh xac nghiém véi 3 chit s6 thap
a) x2=2 b) x?=3 c) x2=3,5
e) x?=5 f) x2=6 g)x?=25
1.8 @Giai cac phuong trinh sau:
a) x>=25 b) x? = 30,25
dx*-3=42 e x*-5=0
g)x*= 3 h) 2x2+342 =2/3
) X=(1-V3) Kk x2=27-1042
1.9 Giai phuong trinh:
a)JVx=3 bJx=v5 ¢)Jx=0

C) 6 va 41

f)iva3 -1

i) —5va—+29

) V23 va 32

n7-2v2 vaa 0) J15+8va7

) V17 +/26 +1 va 99

Dung ki hiéu v/ viét nghiém cua cac phuong trinh duéi day, sau d6 dung mdy tinh dé

phan.
d) x2=4,12
h) x2 =5

c)x?=5

f) X2 +5= 2
: _4 9
i) (x—1)2—1E

) x2+2x=3-23

d) Jx = -2

1.10 Trong céac sb: (=7)* , J(=7)*, 7, —J(=7)* thi s6 nao 1a can béc hai sb hoc cua 49 ?

1.11 Cho hai sé dwong a va b. Chirng minh rang:

a) Néua>bthi va>+b b) Néu +a
1.12 Cho sb duwong a. Chtrng minh rang:

a) Néua>1thi va>+b b) Néu a <
1.13 Cho sb duong a. Chtrng minh rang:

a) Néua>1thi a> Ja b) Néu a <

>+b thia>b

1 thi va>+/b

lthia< va
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.

2.

1
La>b>0e —<—

a<bsbza

a<bh

< a<ce
b<c

. a<boa+ce<b+c (cong 2 vévdic)

—> a+c<b<a<b-c (cong 2 vé vii—c)
— a<b<a-b<0 (cdng 2 vé véi—b)
> azbe<a—bz0 (cong 2 vé véi—b)
a<b

c<d

}<:>a+c<b+d

. a<b< ac<bc (néuc> 0: giit nguyén chiéu)

a<b< ac=be (néeuc < 0:doi chiéu)

a>b>0
<ac>bd
c>d>0

a>b>0sd" >b" (neN")

I

a
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B - Cin thirc bac hai. Hang dang thirc VA ° = ‘A ‘

1.

Can thire bdc hai:

v’ Néu A la mét biéu thirc dai s6 thi NA goi la can thite bdc hai
cua A.
A dwoc goi la biéu thire ldy cin hay biéu thirc dwdi diu cdn.

v' A cac dinh (c6 nghia) khi A >0

= Chuy:

a) Diéu kién c6 nghia cua mot so biéu thic:

» A(x) la mot da thirc = A(x) luén co nghia.

. AX)
B(x)

= JA(X) co nghia & A(x) >0

co nghia < B(x) =0

co nghia & Ax)>0

1
JA(X)
b) Voi M > 0, ta co:

= XP<M?Pe|X[<|M[e-M <X <M

" X’>M?<|X|2[M|< X <-M hodc X 2M

2. Hing dang thirc \(A) =|A

a khi a=0

v’ Dinh li: Vi moi $6 a, ta co: \/a_2=|a|= )
-a khi a<O0
v' ChUy: Tong qudt, véi A la mét biéu thire dai sé, ta ciing co:

\/?=|A|={A khi A>0

—-A khi A<O

1.14 Tim x dé biéu thirc sau c6 nghia:

1. a) V-2x+3 b) v-5x
C) v-3x+7 d) V3x+7

e)\/g

9) V4-x
) -

X’ +6

f) V-5x
h) V1+x?
)

12
X2
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k)

-1+x

m) v 4x?
0) Vx> -2x+1
2.a) V-x>+4x-5

1

Vax? —12x+9

c)

1

e) ——
) Vx2 —8x+15
3.3) vx+3+vx*-9

c) 2 5 —J5-2x

X2

o

4.a) J(x-1D(x-3)

C) 2+X

1.15 Tinh
a) 5./(-2)*
©) 5\V-5)"
e) V(0.1
0) —/(-13°

1.16 Chtg minh rang:
a) 9+4v5=(/5+2)’

C) 23-8J7 =(4—-/7)°
1.17 Rt gon biéu thirc:

1. a) /(4-3V2)’
C) {(4++2)
e) V(2-+3)?

1)

n) +-3x?
P) v—x*-2x-1
b) Vx*+2x+2

d) ——1!
Vx?—x+1

B
3x% —7x +20

b) Jx-2 x=5

f)

d) vV2x -4 +48-x

f) Vx*-4 +2/x -2

x-1
Dz

b) — 4y(-3)°
d) —0,44/(-0,4)
f) v (_0!3)2

h) 2(=2)* + 3(-2)°

b) V945 -J5==2
d) V17-1242 +24/2 =3

b) (2++5)’
d) 243 +4/(2-3)?
f) J@-5)




<z

HavaMATH

5.

9) V(3 -1 +(3-2)
. a) V6-25

c) V12-643
e) V22-1242

V2 —11+642

9) V64245 -5

. a) V4-243 -3

€) V11-6v2 V6442
&) (V3+4)\19-83

9) V2 11+ 642
6425 -5

a) V6+2v4-243

c) \/\/§+\/48—10\/7+4\/§

x> -5

i

h) J@-+5) -5 -1
b) 7+ 43

d) V17 +1242

f) Ji0-4v6

h) \/ 3+4/5 +\/ 345
\/3—\/3 \/3+\/§

b) Vi1+62 =342
d) V11-643 +4/13-443

f) J8+247 4‘2ﬁ

h) \/ 3+\/_ \/ 3—x/§
V3-5 \\3+45

b) \/6—2\/3+\/13 +443
d) \/23— 6V10+443-242

b) x2+2\/5x+2

x> =2

1.18 Rut gon biéu thirc sau (loai bo ddu can va ddu tri tuyét doi):

1.

1.19 Chtng to:

a) Vv9x* —2x voix <0
C) 3\J(x-2)* voix<2

e) V25x* +3x véix >0

b) 2/x? v6ix =0
d) 2/x2 = 5x v6ix <0

f) Vox* +3x? véi x bat ky

g) x—4+v16-8x+x* vGix>4

.a) A= +l1-4a+4a® —2a
c)C= I et S
Vx2 —10x +25
2_
e) E= VX —6x+9
X—-3

b) B = v4x*—12x+9 +2x -1

d)D={Jx-1)?+——
) Vx?=2x+1

f) F=x>-vx*+8x>+16

X+2v2x -4 = (V2 +/x=2)? VoI x > 2

Ap dung rat gon biéu thirc sau: Vx+2v2x —4 +4/x+2V2x 4 v6ix =2
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1.20 Rut gon biéu thirc sau (loai bo ddu can va dau tri tuyét doi):

a) Vx—4/x 4 véix > 4
b)vx-2+2vx-3 véix >3
C) \/x+2\/ﬁ+Jx—2\/ﬁ voix>1
d) Vx—2x +1+4x+2Jx +1 véix >0

1.21 Vi gia tri nao cua a va b thi:

a) ! L 2 b) Ja2 —2b+1) =a(i=b) ?

Ja2—2ab+b? b-a

1.22 So sanh hai s sau (khong dung mdy tinh):
a) 9vab+ 2.2 b) v2+43va3
c) 16 va9+44s d) V11-+/3 va2

1.23 Rut gon rdi tinh gia tri cta biéu thirc:

a) A=9x* -12x+4+1-3x  tai x=%
b) B=+2x*-6x42+9 tai x =32

1.24 Giai phuong trinh:

a)\/97:2x+1 b)\/x_“=7

) Vx% +6x+9=3x—1 d) Vx2 =7

e) Vx* =|-§ f) VI-dx+4x® =5

g) Vx* =9 h) Jx+2)7 =2x+1

i) x*—6x+9=5 i) Vaxi-12x+9=x-3

K) Vax? —ax+1=~/x2—2x+1 1) /4x?—12x+9 =+/9x? — 24x +16
1.25 Phan tich thanh han tr:

a) x2 -7 b) x? - 3 c) X2 —213x +13
d) x2 -3 e) X2 —2\2x+2 f) x2+2J5x+5

1.26 Véin 14 sé ty nhién, chtirng minh:

Jo+1)? +Vn® =(m+1)? —n?

Viétdéngthﬁ’c trénkhinlal;2;3;4;5;6;7.
4 . \ _ , . N 1 1 1 |1 11
1.27 Chobaso a, b, c khac 0 va a+ b + ¢ = 0. Ching minh rang: ’a_2+F+c_2=§+E+E
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2013? . 2013
2014> 2014

1.28 Tinh: \/1+ 2013 +

1.29 Chimg minh bat dang thirc Cosi (Cauchy):
X+y>2 [xy

Dau “ =" xay ra khi nao ?

Ap dung: Chtng minh rang véi x, y, z 1a cac s6 duong, ta co:

l+l+12
Z

Xy

AN AR

Chuyén vui Toéan hoc: Cé&u chuyén
sé 1

Ho thay mét dan bo rat I16n trén mot dong co.
Anh doanh nghiép noi:

hang nghin con.
Anh ban toan hoc tra 10i :
- Ddng ddy, c6 ca thdy 2428 con.

Anh toan hoc tra Iai:
- A, téi dém tdt cd chdn roi chia cho 4 la xong!

M6t chu doanh nghiép di vé qué chai cung 1 ngudi ban la dan toan.

- Nhiéu bo qud, téi chua bao gid thdy nhiéu thé nay, cé lé phadi

- 'Troi, lam sao ma anh lai dém dugc nhanh thé? - Anh chu DN héi.
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C - Khai phwong mgt tich. Nhan cac can thirc bac hai.

D - Khai phwong mt thwong. C hia cic cin thirc bac hai

1.

VéiA>0,B >0: JAB =J/AVB

.. /A JA
2. Void>0,B>0: |—=—12
01 G

1.30 Tinh:

1. @) /0,09.64 b) 2'.(-7" ¢) 12,1360
d) V223* e) 4580 f) V7548
g) V90.6,4 h) V25144

2. a) V763 b) 25430448  c) JJ0.4./6,4
d) J2,74/5415 e) J10./40 f) V54045
g) V5213 h) V2162

3.3) V13 -12* b) V17° 8> c) V117 —108*
d) V3132-3127 @) 6320 f) 21821827
g) /146,57 —109,52 +27.256

4.3) 2-3.2+43 b) V3v2 -234/3v2 +243

¢) (B2 +J3-2)

d) (1+v2 =/3).(1-v2 +/3)

9 25 9
5. a) 60 b) iz C) IE
d) z% e) 10,0025 f) J36.16,9
6. a) 2 ) J15 o) 12500
J18 735 500
) NG o) Y2300 PRILE:
V2335 J23 Jo5
2 2
7. Q) 1%.5%.0,01 b) %
c) ,/M d) 1,44.1,21-1,44.0,4
4577 - 3847 Y o
2J12 =327 +53 V32 -450 +4/8
8. a) \/g b) \/E
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1.31 Tinh:

Voim, n>0thcam+n=Avam.n=B

tacd: A+2VB =m+n+2Jm (\/_+\/_)

1. a) V8+2v15 —+J6+2V5 b) V17-272 +419+ 2418
C) V12-2432 +19+442 d) V292180 —9+44/5
€) V4T VAT +v2 ) Yo+ —6-V11 +342
g) /8- 215 —\7-2410 h) v10-2v21 -9 214
i) V8-3J7 +4-7 i) V5++21-45-21
) o-346 o +36 ) (0 -v2Wa+6-205

2. ) |(4-243)(13+4,3) b) (V3-2)(V6 + V23 +2
0) G+V5)N10-v23-+5  d) (4+V15)10 - Vo)4— 15
8) V4— 15 + 4 +15 -23-45
f) Jarv824424+2 2-A2+42
) 5+4v2).3+2J1+42).3-24/1-2)

h) \/2+\/§.\/2+\/2+J§.\/2+\/2+\/2+\/§.\/2—\/2+\/2+J§

3*, A=\/ﬁ+5—2 JT+4+1 DS: A:\/E(\/27+1)
B=\/4+«/§+\/6«@+1 -~ /\@+g DS Bzg
C=y1+2y55-11 -5 -2 ps: ¢~ Y25
D:\/1+2\/27J§—38—J5—3J§ R

N2-4
E=(\/5—2\/2\/§—2 +ﬁ—1}/ﬁ_1 DS E-2
1.32 Phan tich thanh tich so:
a) 1+v/2+3+4/6 b) V6 +~/55 =10 —/33

1.33 Rut gon biéu thirc sau (loai bo déu can va ddu tri tuyét déz):

1. @) 1/0,36x> véix <0 b) Vx*(3-x)* vdix>3
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C) 27.48(1-x)* voix>1 d) ! Jx'x-y)* a,b>0
X-y

e) J4.(x-3)* voix >3 f) V9.(x-2)* voix <2
g) Vx> .(x+1)* voix>0 h) Vx*(x—1)? v6i x <0

) \/%\/% voix >0 ), \/13x\/§ voix >0
X

k) V5x/45x —3xv6i x batkyl) (3-x)2—/0,24/180x% , VX

J63y’ V48x*
2. a) Y véi y>0 b) X Vgix >0
J7y 3x’

2 . ,1 4.6
C) 45mn véim>0,n>0 d)ﬁ

V20m V128x°y®

4

2
e) X. /X_4 voix>0,y=0 f) 2y* [=— véiy<0
y \y 4y

25X2 e <0 >0 h 3 3 16 e 0 0
g) 5xy- " voix <0,y ) 0.2x’y’- ayF voix =0,y #

2
i) xy’- /% v6oix <0,y #0j) % véix >3

Xy

Xy o
: voix<y,y<0
| (x-y)?

) 9+12x +4x°>

2

voix<0vay=0

K) (x-y)

véi x >-1,5 va y<0

y
1.34 Ching minh:
a) 2-3)2+3)=1 B) V91749417 =8

C) (v2014 —+/2013) . (v/2014 ++/2013) =1
d) 2v2(/3-2)+(1+22)> -2J6 =9

1.35 Rut gon cac biéu thire sau:

1. a) V6 ++/14 b) V2 +3 46 +48+416
23+ V2443 +44

2
5 X=20x 41 s =1 [ =20y +1)° g1y
a) TN véix>0 b) N 1) X£1,y#1,y>0

1.36 Rt gon rdi tinh gia trj ctia cac biéu thirc sau:
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1. @) \4(1+6x +9x°) tai x = -2
b) y/9a2(b* +4 —4b) taia=2,b= -3
[ 3 2
2. a) 4x—8+%+22X taix = -2

4 2
b) |&=2 X7l (yeix <3) taix = 0,5
(3-x) x—-3

1.37 So séanh hai s sau (khéng dung may tinh):

a) v2 +3va 10 b) V3 +2va V2 +6
c) 16 va 15417 d) 8 va/15 +17

1.38 So sanh /2012 ++/2014 va 2./2013
1.39 Giai phuong trinh:

1. a) J16x =8 b) Vax =5
C) J4(x>—2x+1)—6=0 d) Jox—1D)x =21
&) Vx=5 -3 f) Vx—10 =2
g) V2x-1=45 h) J4—5x =12
2.a) Vax> =x+5 b) J(x-3)* =2x -1
&) -6 d) (76D =71
3. ) V2x-30 =0 b) V2 +x—8 =0

1.40 Giai cac phuong trinh:
a) 2x - _2 va V2x b) /4%: ~3 VA -J4x+ -3
— X

X

1.41 Cho hai biéu thitc: A=vx+2+/x-3 Va B= m
a) Tim x dé A c6 nghia. Tim x dé B ¢6 nghia.
b) Vi gia tri nao cua x thi B ¢6 nghia con A khong c6 nghia.
) Vi gia tri nao cua x thi A = B.

2x+3 o 2x+3

1.42 Cho hai biéu thic: va A = - .
x-3 Jx -3

a) Tim x dé A c6 nghia. Tim x dé B ¢ nghia.
b) Vi gia tri nao cua x thi B ¢6 nghia con A khong c6 nghia.

c) Véi gia tri nao cua x thi A =B.
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1.43 Cho a .Tinh a2 + b2 va a® + ab.

1.44 Cho a=+/4++10+25 vi b=14—-+10+25 .

Tinh a2 + b? va ab. Suy ra gia tri cia a + b.
1.45 Thuc hién phép tinh:

a) A=+12-3J7 12437
b) B-= \/7+\/§+\/7 \f_ /73 22

7+411

c) C=\/8+2\/10+2\/§ +\/8—2\/10+ 2\/5

1.46 Rt gon rdi tinh gia trj ctia biéu thirc sau:
2 7. — 2 5
A=1/10a> —12a10 + 36 V6i X = x=\/g—\/g

1.47 Cho hai sé avabvdia> 0, b>0. Ching minh: va+b <+a++b .
Ap dung: So sanh +25+9 va 25 +/9

1.48 Cho hai s6 a va b v6i a>b > 0. Chirng minh: va —+vb <+a—b.
Ap dung: So sanh +25-9 va 25 -9

1.49 Véin 1a s6 tu nhién, chirng minh:

(\/ﬁ—\/ﬁ)z = J@n+1)> —/2n+1)’ -1
Viét dang thirc trén khi n 1a 1; 2; 3; 4.

1.50 Cho hai sé a>0, b >0. Chirng minh:

1+\/_ 1 J5
2

a+b b) a+b \/_+\/—

a) ——>+/ab
2 2

1.51 Chig minh:
a) /3 1286 vo ti. b) 542 va3+ 2 déulasd vo ti.
1.52 Giai cac bat phuong trinh sau va biéu dién nghiém trén truc sb:

Q) Jx>2 b) vx <3




<z

HavaMAiTH

Chuyén vui Toéan hgc: Cau chuyén

so 2
[ C6 2 ngudi ban dang di chai trén khinh khi cau (KKC), ho bi
lac hudng nén phai ha thap xuéng dé héi dudng.
Khi thdy mot anh & dudi, mot ngudi hoi :
- "Chung téi dang & dau day?".
Anh chang dudgi dat tra Ii:
"Cdc anh dang & trén mét cai KKC".
Ngudi trén KKC hai tiép:
"Anh la dan Todn a?".
- "Pdng roi".
Ngugdi ban kia ngac nhién hoi:
"Sao anh biét ngudi ta la ddn toan?".
Anh ban nay bao:
- "Thiday, ho trad loi bao gio ciing rdt chinh xdc, nhung lgi
khéng giup dugc gi ca!"
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E - Bién ddi don gién cin thirc bic hai

1. Dwa thira so ra ngoai ddu can:

AJB  khi A>0
[A’B =|AlVB = VB ! (B=0)
“AJB khi A<O

2. Dwa thira so vao trong diu cin:
= V6iA>0,taco: AJB=+vAB (B>0)

» V6iA<O0,taco: ANB=-—VAB (B=0)

3. Khir miu ciia biéu thirc dwéi diu cin:
\/E: AB _JAB \6i4B>0,B =0
B \'B* B

4. Truc can thive & miu:
= Phdn tich tir va mau thanh nhén tir t6i rit gon cho nhén tir
chung chita can thike (néu cé).
= Truong hop mau la biéu thirc dang tich cdc cdn thirc va cdc

I4
A

S0.

A AJC
BJC BC

» Néu mdu la mot biéu thure dang tong co chwa can, nhan tir va

(B=0;C>0)

mau voi biéu thirc lién hop cua mau:

- C ZC(JK; B)
JA+B A-B?

- C _C(/Az+B)

véi A >0, A =B?

véi A >0,B >0, A #B?

JA+B A-B
1.53 Pua nhan tir ra ngoai ddu cin:
1. a) V54 b) V108
¢) 0,1+/20000 d) — 0,05+/28800

2. a) J7x* voi x>0 b) 48y*
C) v25x* vGix >0 d) 8y* voiy>0
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1.54 Pua nhan tir vao trong dau can:

1.

2.

a) 35 b) —5v2

c) 242 d) 3v2

a) _gﬁ b) x5 véix >0
¢) xJ13 véix <0 d) x/2 véix>0

X

1.55 So sanh hai s sau (khong dung mdy tinh):

a) 3v3va V12 b) 20 va 3+/5

¢) 152 va Lyiso d) 16 va 6\/I
3 5 2 2

o V5 a3 f) V3029 va 29 -8
3W7+5J2 13

) 2012 +/2014 va 2+/2013
h) v2014 — /2013 va /2013 — /2012

1.56 Sap xép theo thir tu ting dan:

a) 245, 246, V29, 345 b) 3J6, 3V3, 447, 2V14

1.57 Rt gon cac biéu thirc sau:

1.

a) /75 +/48 —/300 b) V98 —72 +0,5v/8
C) V9a —+/16a +~/49a (a>0) d) 160b +2/40b —3/90b (0>0)

. 2) 3V2-4/18+232 -+/50  b) 5148 4427 -2/75 + /108

C) V125 2420 —34/80 + 4445 d) 228 +24/63 —34/175 +4/112

. a) (23 +5)V3 =60 b) (5v2 +25)V/5 -/250

C) (V28 =12 —=J7)V7+2v21 d) (V99 —18 —=11)4/11 +322

a) 2v40412 — 2475 3548 h) 248043 —24/5/3 —3/2043
L) (1-Vx)(1+x +x) b) (Vx +2)(x —2vx +4)

€) (Vx —y)(x+y+yxy) d) (x+y)(2 +y +xy)

. a) (4Vx —2x)(x —/2x) b) (2Vx +4/y)(3Vx —24fy)
. a) %,/5#(1—2@2 véix > 0,5

2
b) 2 3(XJ2FY) voix,y>0vax#y
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1.58 Rut gon cac biéu thirc sau:

2) 5\/g+%m+ﬁ b) \/g+m+m
C) V20-/45+3\18++72  d) V20 -/45+318 +\72
¢) (16 +5) iz D72~ 5145 ol <227

1 1
0) (V28-2{3+T)7+4 ) Em—zﬁ_@w\/lg

1.59 Rut gon cac biéu thirc sau (biét a > 0, b > 0):

a) 5va —3v25a% +2+/36ab> —2+/9a
b) V64ab® —3v12a°b’ +2aby/9ab —5by/81a’b

c) 2v/3a —+/75a + a‘/@ —%\/300313

2a

1.60 Thyc hién cac phép tinh sau:
132 -4/6 b) V3-2.2 0 9J6 —124/3

TSN Ji-2v B
d) J45 -2 ) VA5 +42 f 3+443
J5-42 375 -342 V6 +2 -5
2-43 6++/35 8—+/15
2.2) A= 7 b) B= 5 c)cz\/%_\/5
3. ) VI5-45 5-245 b)@+£
' J3-1 2J5-4 J3-1 V3+1

C) 2\/§—\/E_\/§+\/E d) 3—\/5 N 3+\/§
V18 =48 30 -2 2W3-1 231

e) 2z 2 f) V3 _ J3
V3-1 V341 JWE+1-1 V34141
2\3-4 242-1 1+46 5 5

9 ol J2-1 243 ) 122J5+342) 12245 -32)

1 6

Y Jii—av7 32-1047

1 1 1

b _ _
)m_m J8—v60 10++/84
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2 3 4

1
C) - - +
V3-2 7445 722410 V1042421
1.61 Chimng minh céc s sau day 1a sb nguyén:

3\/§+2\/§+\/6+6
V3442 J6 +1

15 4 12
) B:[\/E+1+\/€—2_3—\/€j(\/g+n)
2342542 +\3+242 2

a) A=

C) C=

J3-1
1.62 Chimg minh céc s sau day 1a s6 duong:
2+43 2-3
VA b C:J“Zf S
b) B- 232 s W2 1+ Zf —\/1— 2‘35
oo i o
1.63 Chung t6 rang céac s sau 1a s6 hitu ti:
2 S o5 7B

2
RN ) FoE T

1.64 Cac so sau day c6 can bac hai khong ?

a) A:(l—‘/g_lj:(*/g_luJ
2 2

b) B E\/E—\/E 5} 1

-3 5) J5-2
ﬁ 2 [5 1
2 C‘f ERINE PN
1.65 Tim x biét:
a) v25x =35 b) 3vx =12
C) VJ4x <162 d) 2v/x =410

1.66 Giai cac phuong trinh sau:

1. a) 243x —4/3x =27-33x D) 3v2x —58x +7+/18x =28
2.8) Vx*-9-3Jx-3=0 b) Vx* -4 -2Jx+2=0

1.67 Khtr mau cua cac biéu thirc dudi dau cin (gia thiét ring cc biéu thire da cho co nghia):

ne P \ﬁ (-3
540’ 50’ 98’ 27
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3 2
b) ab\/g; E\E; et 2 3y S
b bVa b b 36b Xy
2 2
C) \/Z; "x_; \/E; ‘/XZ—X—; 3xy 2
3 5 X 7 \ xy

1.68 Truc cin thirc & mau ciia cac bicu thire sau (gia thiét rang cac biéu thirc da cho c6 nghia):

a5 L 5. 24242, y+by
Jio' 3437 25" 52 byly
b) 3. 2. 2+4/3 b . p
3+l -1 2-43" 3+4b 2p-1
0 3 3 1. 2ab
S+l V10447 \/;+\/§’ Ja+b’
d) J5-\3. 26 . 2J10-5. 9-243
J2o T 52243 4-J10 © 3Je-22
e) . __ .
\/§+\/§+1’ \/g—\/g+2

1.69 Phan tich thanh nhan tu:

a) ab+bva +a+1 b) Vx* —Jy* +4/x%y —/xy?
1.70 Giai phuong trinh:
a) V2x+3=1+42 b) Vx+1=v5+3 ) /3x-2=2-3
1.71 Giai cc bat phuong trinh sau va biéu dién nghiém trén tryc so:
a) Vx-2>.3 b) Vx-223

1.72 Véi n 14 s6 ty nhién, chtmg minh: vn+1—-+n = 1

\/n+1+\/H
Ap dung tinh: ! + ! + !
L N SO [N SN RN F SN
1.73 Cho céc biéu thirc :
A= 1 + 1 + 1 +...+;' B:L_}_L_Fi_{_..._kL
VI+42 V2443 J3+44 V244257 0 V1 V2 B J24
a) Tinh gi& tri ctia A. b) Chirng minh rang B > 8.

1.74 Rt gon cac biéu thirc sau:

a) A= LN S S
VI+42 V2443 B+4a Jn-1++/n

S T S SRS S
V12 243 3444 V24 —\25
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F - Riit gon biéu thirc ¢ chira ciin thirc bic hai

Chox >0,y >0. Ta ¢6 cdc cong thire bién doi sau:
1 x=(¥x)?; x/x=(x)
2. xt/x =Ix(x £1)
3. xJy yx =xy(x £4[y)
4 x=y=(x+Jy)(Vx-fy)
5. x£2xy +y=(xxJy)
6. XYy =(Vx P £ (Y P = (VX £y N x 7wy +Y)

1.75 Ching minh cac dang thirc sau:

s

b) (X\/§+y\/\/;_)(‘/;_\/;) _
Xy

=x+Vx+1 vOo1x>0,X#1

x—y voix,y>0

1.76 Rut gon:

x+2\/3_x+3

AT ENOATO voix >0
X x+3\/§

a) A=

VX -yly i ;
b) B=YX =YY voix>0,y>0vax#

a+b+2Jab  a-b
Ja+vb  Ja-b

_ (Ja+D)(a-ab)(/a +/b)
(a—b)(av/a +a)

Ja-1 1

ava—a+a a’++a

_ \/;_\NJF Py J'\/@H voi X
f) F_( <y TRl ol (v6ix20,y=>0,x2Y)

C) C= (voia>0,b>0,a=b)

d) D (véia>0,b>0,a#b)

e) E= (v6ia>0)

X Yy X+y

G= + -
D=y X

_a-b 2P’
h) H_\/g_\/B— —

N BN
Kly Ky

(VOoixy >0, X #Y)

(voia>0,b>0,a=Dh)

(voix>0,y>0,x=Y)
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pEEiEs

(voix>0,x#1)

Wx-1 Wx 1 Jx+1
N 1 ) ( 1 2 g
K) K:[\/;—l_x—\/;](l+\/;+ _J (voix>0,x#1)
a-2 a+2 1 .
)) Lz[ 1 _a+2\/§+1][1+$J (voia>0,a=1)
m) M:\/;+1 2Jx  2+5x

+ +
Jx-2 Jx+2  4-x

(voi x>0, x#4)

n) N= Lxﬁiyff J—}LI+IJ (v6ix>0,y>0,X#Y)

0) 0= (a :ibff af %J (I Ijz(vc’wiazo,bzo,a;tb)
p) P= (ij—”l X+J_+J(XJ_X++11 J’j (Voix >0, x % 1)
q) Q= [{ Xy irf} ’I*Q’ (voix >0,y >0, xy = 1)
) R= (X XYY Xf_g} (VX—¥) (v6ix >0,y >0, x#Y)
§) 5= {f+1 x+ﬁf;l+4J'X&+2i(f;4&_8 (v6ix > 0, x % 4)
f) ToXx-2x+28 Jx-4 Jx+8 (voi x>0, x # 16

X_3x—4  Jx+1 4-dx
1.77 ChO\h6—2X+X2—J9—2X+X2=1.

Tinh A=v16—-2x+x2 +v9—2x +x

1.78 Rt gon cac biéu thirc sau:

a) \/E+\/E+E-\/E véia>0vab>0
b b Va
2
b) / m 2+\/4m+8mx+4mx véim>0vax>1
1-2x+x 81

1.79 Rt gon rdi so sanh gia tri clia biéu thirc sau véi 1:
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1.80

1.81

1 1 Ja+1 .
M= + : voia>0vaa=1l
(a—\/g \/E—J a—2+a+1

Giai cac phuong trinh sau:

. a) \/4X+20—3\/5+x+g\/9x+45 =6

b) V25x -2 —g /%1:6+\/x—1

C) V4x-2 —%\/9)(—45 +x-5=4

d) VI6x+16 —v9x+9 +/4x+4 =16—/x+1 .

ca) VI-x> =x-1 b) Vx*> +4x+4 =x-2
C) V2x*+7=2-x d) Vx* +4x+3=x-2

e) Vx* -4 +2-x=0 f) vx* —4x+4 =2x-1
0) Jx+dx-1)=x+1 h) v2x? +4x—1=x-2.

. a) V2x+9 =+/5-4x b) V2x -1 =+/x-1
C) VX+3=+x+3 d) Vx* —x =+/3-x

e) Vx2+3x+1=x+1 f) V2x* -3 =4x-3
g) Vx> —x-6 =vx-3 h) Vox? —4x =v2x-3 .
Q) Vx+4Jx-4 =5

b) Vx+2vx—1 +4/x—2vx—1=2

C) Vx+2—4Jx—2 +4x+7-6Vx -2 =1
d)Vx+2-3v2x 5 +/x +2+3v/2x -5 =242 .

ca) VxP=3x+5+x7-3x=7

b) 5Vx* +5x+28 =x” +5x +4
C) 2v2x* —=3x+5=2x"-3x-6
d) v2x* +3x+9 +2x* +3x =33

Chung minh déng thirc sau:

. a) [x~\/§+‘/2?x+\/6_x]:\/6_x=2% voix >0
X
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2
b) (1_21\/;—%\/5]-(1_\/5} =lvéia>0vaa=l
1-a I-a

214
) Arh LA vgiatb>0vab 0
b a“+2ab+b
\/§+1+ 2% +2+5\/§
Jx =2 Jx+2 4—-x

a) Rut gon P néu x > 0 va x = 4.
b) Tim x dé P =2.

1.82 Cho biéu thirc: P =

Ja-1 Va) Va2 Ja-1

a) Chung t6 rang Q xac dinh véia>0,a=4vaa= 1.

1.83 Chobiéuthfxc:Q:( ! 1j:[ﬁ+1 J§+2J

b) Tim gia tri cua a dé Q dwong.

Vx+2 Vxal o, Vx-d
Jx=3 Jx-2 “x-5/x+6

a) Tim diéu kién x4c dinh va rut gon Q.

1.84 Cho biéu thic: Q =

b) Tim cac gié tri cia x dé Q < —1.
¢) Tim cac gia tri cua x € Z sao cho 2Q € Z.
1.85 Vi 3 s0 a, b, ¢ khong 4m. Ching minh:
a+b+c>+/ab++/bc++/ca
Hay mé rong két qua trén cho trudng hop 4 s6, 5 s6 khong am.

G - Can bac ba

1. Dinh nghia:

Can bdc ba ciia mét s6 a ld s6 x sao cho x3 = a
2. Tinh chit:

a) a<be=3a<ib

b) ¥fab =Y b

3
c) Voi b #0, tacd 3§=£
) Voi \/; %

1.86 Tinh:

a) 3512; 3/-729; 30,064;  3/0216;  3/-0,008.
b) 3/-343; 3/0,027; 31331;  3/-0,512; 3125.
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1.87 So sanh:

a) 5va 123 b) 56 va 635
c) 23/3 va ¥23 d) 33 va 331333
1.88 Giai cac phuong trinh sau:
a) Vx =-15 b) ¥x-5=09
1.89 Giai cac bat phuong trinh sau va biéu dién nghiém trén truc sb:
a) Yx =2 b) Vx <-1,5

1.90 Chimg minh rang véi a, b kat ky thi:
a) Ya? =a b) (ng=a c) VYa’b =allb
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H - On tap chwong 1

1.91 Tinh gi4 tri cta cac biéu thic sau bang cach bién doi, rat gon thich hop:

25 16 196 2ot 34
81 49 9 16 25 "8l
c) % d) \21,64/8104/11% 52

1.92 Rut gon cac biéu thire sau:

a) (V8 -3v2 +10)(v2 - 3,/0.4)
b) 0,2/(-10)?.3+2{(x/3-+/5)?

I /1 3|1 414} 8 |1
X [5@‘5@*5@6@
d) 2J(2 -3)* +4/2(-3)* -5(-1)*

8) J2—3)* +2V4-243

f) V15-66 +33-126
) (5200 - 3450 + 2450 : V10

h) \/6—2\/\/§+\/ﬁ+\/18—\/ﬁ
2\/3—\/3+\/13+\@

LN
) 1 \/5 ) v)
) {m\/ﬁ+2+l}(ﬁ+l)

k) \/5(\/€+1):—”2‘/—3+*/§
243 -2

) \/2\/ﬁ+\/ﬁ—2\/§—\/€ 2
210 —242 V3-1

(5+26)(49-20/6) —/5-2/6
93 -114/2

n) V8421104245 ++8-2410+245
0) (4 ++/15)10 =64 -/15

m)
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p) (V5 +3)V10 —=v2)y3-+/5
1.93 Phan tich thanh nhan tir (v6i x, y, a, b duong va a > b)

a) 3+ /x +9-x by xy +yx + Jx +1
c) Vxa — /by ++/bx — fay  d) Ja+b++a®> b

1.94 Rut gon rdi tinh gia tri cua cac biéu thirc sau:

a) v-9a—+9+12a+4a> voia=-9
mzx/m2—4m—4 véim <0

) V1-10a+25a*> —4a véia= 2
d) 4x —V9x* +6x+1 véix = —/3

1.95 Rut gon cac biéu thire sau:

a) A= \/;+ 2 + ! J[\/_ 2+1O Xj

b) 14>
m

x—-4 2-x x+2 Jx +2
[xxevly o) g2
L Wy J_y}( Yy

_ N f+3 2+f X +2
9c=| 1+\FNI 2 3 0% x- 5\&+6]

2 2
d)D= \/at(x _2\/5_\/6“;)( +24a voia>0,x>0.

1.96 Giai cac phuong trinh sau:

a) 2JI5x —I5x +11= L415x  b) Wx+l_8
3 3 Wx -5 15
) y2x—1)* =3 d) V2-x +/8—-4x =3

1.97 Chtng minh céac ding thirc sau:

23-6 +216) 1
1. a)[ 2 3 J

) V2+3 +42-3 =6
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d) 4 _J 4
2-.57 \(@+5)

e)( NOEWER ﬂ( o+ zf+4\ﬂ

z.a)ab+b\/§_ 1 =a-b (véia,b>0vaa=0)

Jab  Ja-+b
b) (1+6:/;§J-( I\CJ 1-a (vdia>0vaa=1)
c) Jasvb  Va-vb 2 = 2/b (véia,b>0vaa=b

2a-2b 2a+2db b-a Ja-+b
d)( a+\fJ( a_\/anl—a (véia,b>0vaa=bh)

Ja+1 Ja-1

1.98 Tim x nguyén dé nhém gia tri nguyén.

J_+
1.99 a) Ching td: x —4/x —4 =(\/x —4 —2)?

b) Tim diéu kién x4c dinh va rat gon:

A:\/x+4\/x—4+\/x—4\/x—4
1.100 Cho cac biéu thirc: A=vx+/x+1 VA B=+x+4+Jx-1

a) Tim diéu kién x4c dinh cua A va B.
b) Chimg t6 A >1vaB> /5
¢) TimxdéA=1,B=2.

1.101 Tim gia tri 16n nhat cta biéu thic:

b) B = v4x —x*+21

1
a) A= ——
) X—vx+1

) C = 1+-9x* +6x d)D=vx—-2++4-x
1.102 Tim gia tri nho nhét ciia biéu thirc:

a) A =+4x* +4x+2 b) B = +2x* -4x+5

_  x-3 _
C)P—m d)Q=x-2Jx+2.

2 —_—
1.103 Cho bidu thirc: A = 4"—4;“. Chimg t | A| =0,5 véi x #0,5.

4x —
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1.104 Cho Q=—2 _ (1+ a J b véia>b>0

va® —b® Ja? —b? ) a-+a®-b?
a) Rut gon Q
b) Tim gia tri cia Q khi a = 3b.

Va+4b)’ —4ab avb+bva
Va /b Vab

a) Tim diéu kién dé A c6 nghia.

1.105 Cho biéu thirc: A =

b) Khi A c¢6 nghia, ching to gia tri A khong phu thudc vao a.
1.106 Cho biéu thrc:

2x +1 VX 1++x° \/— . \
- _ - - voix>0vax=1
< (ﬁ_l x+¢;+J[1+¢; }
a) Rut gon Q.

b) Tim gia tri cta x dé Q = 3.
1.107 Cho biéu thirc:

C= Jx +x+9 . 3\/§+1_L
3+Yx 9-x) {x=3Jx  Wx

a) Rut gon C

Jvc’rixZOvax;tQ

b) Tim gia tri cua x dé C < — 1.
1.108 Cho biéu thirc: A=6x>—5x/y +y.

a) Phan tich biéu thirc A thanh nhén tir.

) ) ) 2 b
b) Tinh ¢id tri cia A khi x=-=,y= )
) gia tri cu 3V L
1.109 Cho biéu thirc: B= 25 _
' ' Jx—1-42°
a) Tim diéu kién x4c dinh cua B.

b) Rut gon B.
c) Tinh gi4 tri cia B khi x = 10 — /56
d) Tim gia tri nhé nhat cia B.
6—x—/x

Jx+3
a) Tim diéu kién x4c dinh cua C.

b) Ruat gon B.

1.110 Cho biéu thirc: C =
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¢) Tim gié tri 1on nhét cua C.

1 . 1 +J;;—x
Vx—1-vx Vx-1+vx Jx-1

a) Tim diéu kién x4c dinh cua P.

b) Rut gon P.

1.111 Cho biéu thuc: P =

o ) 53
C) Tinh gia tri cta P khi x =
) gid tri N
d) Giai phuong trinh : P = 16.
. Jx 1 2+/x
1.112 Cho biéu thirc: Q=|1+ : - :
( x+1) (Vx -1 xx+/x-x-1

a) Tim diéu kién x4c dinh cua Q.

b) Rut gon Q.

¢) Tinh gia trj ciia Q khi x =4 +2+/3
d) Giai bat phuong trinh : Q > 1.

a2+\/g _2a+\/g+

1.113 Cho biéu thirc: A =
a—\/5+1 \/E

1.

a) Rut gon A.

b) Biéta >0, hay so sanh A voi ‘ A ‘
¢) Timadé A=2

d) Tim gia tri nho nhat ctia A.

1.114 Chobiéuthfrc:B=( S l—aj:( 3 +1j.

Ji+a 1-a’
a) Tim diéu kién x4c dinh cia B.
b) Rut gon B.
NG

¢) Tinh gia tri cua B khi a =
) 8 ’ 2+3

d) Tim gi4 tri ciaa dé: VB > B.

1.115 Cho bidu thirc: M = —2 —{ a 1]: b
.

Al — .
Ja?-b> (Ja?-b2 Vva? —b?
a) Rut gon M.

b) Tim gi4 tri cia M néu

o |
N | W
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¢) Tim diéu kién ciaa, bdé M < 1.

Vx-2  Jx+2 J'(l—x)zl

x—1  x+2Jx +1 2

1.116 Cho biéu thitc: P = (

a) Tim diéu kién x4c dinh cua P.
b) Rut gon P.
¢) Tinh gi4 tri 16n nhét cua P.
d) Chirng minh: néu 0 <x <1 thi P> 0.

2Vx -9 Vx+3 2Jx+1
x-5/x+6 Jx-2 3-Jx
a) Tim diéu kién x4c dinh cua Q.

b) Rut gon Q.

1.117 Cho biéu thic: Q =

¢) Tim céc gid tri ciax d¢ Q < 1
d) Timx € Zsaocho Q € Z.
1.118 Cho biéu thuec:

Q_[ oy F&J(fmﬁ

Jx=Jy  y-x Jx +4Jy
a) Tim diéu kién x4c dinh cia Q. b) Rut gon Q.
c) So sanh Q véi \/Q d) Chiing minh Q > 0.

3x+49x -3 Jx+l Jx-2
x+Vx =2 Jx+2 1-Vx

a) TimBbKXDvaritgonM  b) Timx e ZsaochoM € Z.

15Vx 11 3x-2 2Vx+3
x+2Vx =3 1-4x  3+x

a) Tim diéu kién x4c dinh cua P b) Rut gon P.

1.119 Cho biéu thirc: M =

1.120 Cho biéu thirc: P =

¢) Giai phuong trinh P :% d) So sanh P véi % :

1.121 Cho biéu thirc:

0= x=3Vx _|[_9-x  Vx-3 2Vx+3
x—9 \x+vx-6 JYx-2 Jx+3)
a) TimDKXPvaratgonQ  b) TimxdéQ<1.

1 3 2
- + .
\/;+1 x\/;+1 x—\/;+1

1.122 Cho biéu thirc: M =
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a) Rut gon M. b) Chirng minh: M < 1.

x> —+x _ x2 +/x
x+\/;+1 x—\/;+1'

Hayratgon A=1—- +VN+x+1.

1.123 Cho biéu thirc: N =
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Chwong 2. HAM SO BAC NHAT

A - Nhac lai va bo sung cac khai niém vé ham so

1.

2.1

2.2

2.3

24

Ham s6 f tir tap hop s6 X dén tap hop sd Y 1a mot qui tic cho tuong
ung mdi gia tri x € X v&i mot va chi mot gid tri y € Y ma ta ki hi¢u
f(x), x 12 bién s6, y = f(x) 1a gi4 tri cia ham sb tai x.

Cho ham sb y = f(x) x4c dinh v&i moi x thudc R.

Xét hai gia tri bat ki x4, X2 € R:

o Xi<X2= f(x1) <f(x2) : ham s6 dong bién trén R.

o X1<Xz= f(x1) > f(x2) : ham s6 nghich bién trén R.

D6 thi ctia ham s y = f(x) 1a tap hop cac diém M(x ; y) trén mit phing
toa do thoa y = f(x).

Goi (C) 1a @6 thi ctia ham sb £, ta co:

o A(Xa;Vya) € (C) = ya=Tf(Xa).

e B(xs;ye) ¢ (C) & ys = f(Xs).

Hay biéu dién cac diém sau trén cung mot mat phéng toa do:

A(0;-3) B(2;0) C(1;3) D(-2; 4) F(-3;-2)

G(2;-4) HO;v2) 1(-+3;0) J(-+2;43) K(-2;-+3).

Trong c4c bang sau ghi cac gia tri tvong trng cua x va y. Bang nao xac dinh y 1a ham )

cuax ? Visao ?

x |1 214578 x |3 435 |8
305 lo |t ] 6|8 |28 |
Y 1|5 |7 Y 6

a)  Chohamsby=f(x)= gx.

Tinh: f(-2) ; f(-1) ; f(0) f@j; f(1); f(2); 1(3)
b) Cho ham sb y = g(x) = %X +3

Tinh: g(-2); 9(-1); 9(0); g@; 9(1); 9(2); 9(3)

c) C6 nhan xét gi vé gia tri cua hai ham so6 da cho & trén khi bién x lay cung mét gia tri

?

Cho ham s6 y = f(x) = %x.

Tinh: f(-3); f(-2): f(-1): f (0): f@ L f(a) ; f(a + 1)
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2.5

2.6

2.7

2.8

2.9

Cho ham sb y = f(x) = §x+ 3.

a) Tinh gié tri twong Ung cua y theo cac gia tri cua x roi dién vao bang:

X -2 151 050 05 1 |15 2

2
=Zx+3
y 5

b) Ham sb d3 cho 1a ham dong bién hay nghich bién ? Vi sao ?

Cho hai ham sb y = 3x va y = — 3x.

a) V& trén cung mot mat phéng toa d6 do thi ctia hai ham s da cho.

b) Trong hai ham sé trén, ham sb nao ddng bién ? Ham sb nao nghich bién ? Vi sao ?

Cho hai ham s6 y = x va y = 0,25x.

a) V& trén cung mot mat phéng toa do do thj cua hai ham sb da cho.

b) Pudng thang song song vai truc Ox va cat truc Oy tai diém c6 tung do 1a 4 1an luot
cit cac duong théng y=xvay=0,25x tai A va B. Tim toa do cua cac diém A, B va
tinh chu vi, dién tich cia AOAB theo don vi do trén cac truc toa do la xentimét.

Cho hai ham s6 y = 2x va y = 2x + 3.

a) Tinh gi4 tri y twong (mg ctia mdi ham so theo gid tri ctia bién x r6i dién vao bang sau:

X 22515 1 0 1 1,5 2,25
y = 2X
y=2x+3

b) C6 nhan xét gi vé cac gia tri twong Gng ctia hai ham s6 khi bién x 1y cing mot gié tri
?

Cho ham s6 y = f(x) = 5x.

Cho x hai gia tri bat ki x1, X2 520 cho X1 < Xo. Hiy ching minh f(x1) < f(x2) rdi rit ra két

ludn ham s6 di cho dong bén trén R.

2.10 Cho ham sé y = f(x) = — 2x.

Cho x hai gia trji bat ki x1, X2 520 cho X1 < Xo. Hiy chig minh f(x1) > f(x2) rdi rtt ra két

luan ham s6 d4 cho nghich bén trén R.

2.11 Cho ham sd y = f(x) = —éx + 3 véi x € R. Ching minh rang ham s6 nghich bién trén

R.

2.12 Chirg minh ham s6 y = 2x — 1 dong bién trén R.
2.13 Cho ham sé y = f(x) = /X .
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a) Tim DPKXD va chirng minh rang ham sé dong bién voi PKXD do.
b) Trong cac diém A(4 ;2), B(2; 1), C(9 ; -3), D(8 ; 2+/2 ) diém nao thudc va diém nao
khong thudc dd thi cua ham sb trén ?

2.14 Tim dicu kién xac dinh ctua cac ham so sau:

a)y=—x+5 b) y = 2x2
— _ x-1
9y=3 VY= s
g) y——Yo-X f) y=YooX
V7x-10-x? x|-1
g) y=+x-+v2x-1 h) y=+x+5-+3-x

i) y=v2-x+2J1-x J) Y= X" =3x+2
2.15 Cho ham s6 y = f(x) = v—x* +3x 2.
a) Tim PKXD cta ham sb.

b) Hay so sanh f(%] va f[%) :
¢) Tim x, biét f(x) = %
\/; +1
Jx-1
a) Tim DKXD cta ham sd.
b) Tinh f(4 — 2/3); f(a?) véia < —1.
¢) Tim gia tri x dé f(x) = V3
d) Tim gié tri x dé f(x) = f(x?).
2.17 Cho hai ham s6 y = f(x) = 6x? va y = g(x) = 5x.
a) Hay ching to f(—x) = f(X) va g(-x) = — g(x).

2.16 Cho ham séy = f(x) =

b) Tim s6 a sao cho f(a) = g(a)
2.18 Cho2ham s y=f(x)=+x>—4Va y=g(x)=vx> +4.

Hay tinh f(a+§) + g(a—lj véia> 0.

a
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B - Ham s6 bac nhaty = ax + b (a = 0)

C - Hé s géc ciia dwong thing y = ax + b (a # 0)

1. Ham s6 bac nhét 1a ham sé duoc cho bdi cong thirc y = ax + b, trong d6
a, b la cac soé cho trude vaa = 0.

2. Ham sb bac nhét xac dinh v&i moi x € R va c6 tinh chit sau:
e Dong bién trén R khia > 0.
e Nghich bién trén R khi a < 0.

3. D6 thi cia ham s6 y = ax + b (a = 0) 1a mot duong thing:

e Cit tryc tung tai diém co tung do bang b. (b goi 1a tung d6 gbc cua
duong thang)

e Song song v4i dudng thang y = ax, néu b # 0, tring voi duong thang
y=axnéub=0.

4. Dé v& d6 thi cia ham sb y = ax + b ta chi can xac dinh dugc hai diém
phan biét nao d6 thudc do thi rdi vé dudng thang di qua hai diém d6. Ta
thuong xac dinh hai diém dic biét 1a giao diém cta d thi v6i hai truc
toa do.

5. Hé sb a cua dudng thing y = ax + b goi 1 hé sd goc ctia duong thing.
Con b dworc goi 1a tung dd goc ciia duong thing.

6. Cho 2 dudng thiang: (d) : y =ax +bva (d’):y = a'x + b'(véi a, a’ = 0):

o (d)y=(d") = a=a' va b=b

o (d)//(d") = a=a' va b= b’

o (d)cat(d) = a= a

e (d)L(d) = a.a=-

e (d) cit (d') tai mot diém trén truc tung <> a#= a’' vab=b'

2.19 Trong cac ham so0 sau, ham s6 nao 1a ham s6 bac nhat ? Hay xac dinh cac hé so a, b cua

ching va xét xem ham s6 bac nhat d6 dong bién hay nghich bién ?

a)y=1-5x b) y =-0,5x

Q)y=v2(x—1)+ 3 dy=2x*+3
e) y=v3x—-+2(2-x) f) y=3-0,5x
g)y=-1,5x h)y =5—2x?
) y+v2 =x— 3 Dy=2

K)y = 2X3‘1 ) y = 5/x+2.

2.20 Cho cac ham séy=(m—2)x +3 vay=(m + 1) + 5. Tim céc gia tri cia m dé mdi ham
562
a) La ham s6 bac nhat
b) La ham s6 nghich bién

¢) La ham s6 dong bién.
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2.21 Mot hinh chir nhat c6 céac kich thude 1a 15cm va 25cm. Nguoi ta ting thém mdi kich

thudce cua hinh do thém x (cm) dugce hinh chir nhat méi ¢6 chu vi la y (cm). Hay lap
cong thirc tinh y theo x.

2.22 Mot hinh chir nhat c6 cac kich thudc 1a 30cm va 40cm. Nguoi ta giam bt moi kich
thudc cua hinh d6 x (cm). Goi S va P thu tu 1a dién tich va chu vi ctua hinh chir nhat
moi theo X.
a) Hoi rang cac dai luong S va P ¢ phai 1a ham sé bac nhat ctia x khong? Vi sao ?
b) Tinh gia tri twrong ing ctia P khi x nhan cac gia tri (tinh theo do vi cm) sau: 0; 1; 1,5;

2,5; 3,5.

2.23 Chung minh rang ham s6 bac nhit y = ax + b ddng bién khi a > 0 va nghich bién khi a
<0.

2.24 Cho ham s6 y = ax + 5. Tim hé s6 a, biét rang khi x = 1 thiy = 2.

2.25 Vi gia tri nao cua m thi ham so6 sau la ham so bac nhat ?

Ay=E-mx-1) by="lx+35 gy= Lox-2

m+2 4
2.26 Chohamséy=(1— +5)x—1.
a) Ham s6 trén 14 dong bién hay nghich bién trén R? Vi sao ?
b) Tinh gid tri ciay khix =1+ /5
¢) Tinh gia tri ctia x khiy = /5.
2.27 Chohamséy = (3— 2 )x + 1.
a) Ham s6 trén 14 dong bién hay nghich bién trén R? Vi sao ?
b) Tinh gia tri cua y khi x nhan cic gid tri: 0; 1; ¥2; 3+ +/2;3 -2
¢) Tinh gi4 tri ctia x khi y nhan cac gia tri: 0; 1; 8; 2 + 2 ;2 —/2.
2.28 Tim trén mit phang toa do tat ca cac diém :
a) C6 tung d6 bang 6; b) C6 hoanh d6 bang — 3 ;
¢) C6 tung do bang 0 ; d) C6 hoanh d¢ bang 0 ;
e) C6 hoanh d6 va tung do bang nhau ;
f) C6 hoanh d6 va tung do ddi nhau.
2.29 Cho hai diém A(xa ; ya) Va B(Xs ; Y8). Ching minh cong thuc tinh khoang cach giira

hai didm A vaB 1a : AB= \/(xB —X,)2 + (Vg —Ya)?

Ap dung : Tinh khoang céach giira hai diém, biét rang:
a) A(1;1)vaB((5;4) b. M(-2; 2) va B(3; 5)
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2.30 &) V& db thi cuia cac ham s6 y = x + /3 Vay = 2X + /3 trén cting mdt mit phang toa
do.

b) Goi giao diém cua dudng thing y = x + /3 véi truc Oy, Ox theo tht ty 1a A, B va
giao diém cua duong thing y = 2x + /3 véi cac truc Oy, Ox theo thit tw 1a C, D. Tinh
cac géc cua AABC (dung may tinh bo tui)

2.31 &) V& d6 thi ctia cac ham sd y =x + 1 va y = —x + 3 trén ciing mot mit phang toa do.

b) Hai duong thang trén cit nhau tai C va cét truc Ox theo thir tu tai A va B. Tim toa do
cac diém A, B, C.

¢) Tinh chu vi va dién tich AABC (don vi cac truc la xentimét)

2.32 a) V& trén cung h¢ truc toa do Oxy dd thi ctia cac ham sb sau:
y=2X; y=2x+5; y:_nga y:_§X+5

b) Bén duong thang trén cat nhau tao thanh tir giac OABC (O 1a gbc toa do). Tir giac
OABC c6 phai la hinh binh hanh khéng ? Vi sao ?
2.33 Cho ham s6 y = (m — 3)x
a) Vi gia tri ndo ctia m thi ham sé dong bién ? Nghich bién ?
b) Xéc dinh gia tri cia m dé d thi cia ham sb di qua diém A(1 ; 2).
¢) Xac dinh gi tri cia m dé d6 thi cia ham s6 di qua diém B(1 ; —2).
d) V& d6 thi ctia ham s tmg v&i gid tri cia m tim duoc & cac cau b va c.
2.34 Cho ham s6 y = ax + 3 ¢ d0 thi (d) cat truc hoanh tai diém A c6 hoanh d6 bang 3.
a) Tim gia tri cia a.
b) Xét tinh bién thién (d6ng bién hay nghich bién) cia ham sd.
¢) Goi B 1a giao diém cua (d) véi truc tung. Tinh khoang cach tir O dén AB.
2.35 Cho ham s6 y = (a — 1)X + a.
a) Xac dinh gia trj ctia a dé d6 thi ctia ham s6 cit truc tung tai diém c6 tung d6 bang 2
+1
b) Xéc dinh gia tri ciia a dé d6 thi ctia ham s cat truc hoanh tai diém c6 hoanh d6 —+/3
C) V& db thi cia ham s tng voi a tim duoc & cdu a). Tinh khoang cach tir gbc toa do
dén duong thang do.
2.36 Cho ham s6 y = (m? — 5m)x + 3.
a) Véi gia tri ndo ctia m thi ham s6 1a ham s6 bac nhat ?

b) Véi gia tri nao ctia m thi ham s6 nghich bién ?
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¢) Xac dinh m khi d6 thi cia ham s6 qua diém A(1 ; -3).
2.37 Chohamséy = (a — 1)X + a.
a) Xac dinh gia tri cua a dé dd thj ctia ham sb cit truc tung tai diém co tung do béng 2.
b) Xac dinh gia tri ciia a dé d6 thi ciia ham s cit truc hoanh tai diém c6 hoanh do bang
-3.
C) V& db thi ctia hai ham s6 ng v6i gia tri cua a vira tim dugc & cac cdu a va b trén
cung hé truc toa do Oxy va tim giao diém cta hai duong thang vira vé duoc.
2.38 &) V& d6 thi ciia cac ham s y = x va y = 2x + 2 trén ciing mot mit phing toa do.
b) Goi A 12 giao diém cua hai d0 thi ctia ham s néi trén, tim toa d6 cua diém A.
¢) V& qua diém B(0 ; 2) mot dudng thing song song véi Ox, cat duong thing y = x tai
C. Tim toa d6 cta diém C r6i tinh dién tich AABC (don vi cac truc la xentimét)
2.39 a) Biét rang voi x =4 thi ham sb y = 3x + b ¢6 gia tri 1 11. Tim b. V& db thi cia ham
sb voi gia tri cia b vtra tim duoc.
b) Biét rang d6 thi cta ham sb cta ham s6 y = ax + 5 di qua diém
A(-1 ; 3). Tim a. V& d6 thi ctia ham s véi gia tri ciia a vira tim duoc.
2.40 V& db thi ctia ham s6 y = +/6 X + +/5 bang thudc thang va compa.
2.41 a) V¢ trén cung hé truc toa do Oxy dd thi ctia cac ham sb sau:
(d):y=x (d2):y=2x (d3):y=—x+3
b) Puong thang (ds) cat cac duong thang (d1), (d2) theo thir ty tai A, B. Tim toa d¢ cac
diém A, B va tinh dién tich AOAB.

2.42 Hay chi ra ba cip dudng thang cit nhau va cac cip duong thing song song voi nhau :

ay=-2x+3; b)y=x+2; c)y=0,5x-3
dy=x-3; e)y=15x-1; f)y=05x+3
2.43 Trong cac duong thing sau, duong nao song song v6i nhau, dudng nao vudng goc voi
nhau ?
a)y=15x+2; b)y:%x—?); c)y=5-x
d)y:XTJrl; e)y=-—x+4; fly=2x-1.

2.44 Cho hai ham sé bac nhity =mx + 3 vay = (2m + 1)x — 5. Tim m dé db thi ctia cac ham
s6 1
a) Hai dudng thing song song v6i nhau.

b) Hai duong thang cat nhau.
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¢) Hai dudng thiang vudng gbc véi nhau.

2.45 Cho hai ham s6 bac nhat y = 2x + 3k va y = (2m + 1)x + 2k — 3. Tim gi4 trj ciia m va k
dé d6 thi cua cic ham sb 1a:
a) Hai dudng thang song song v4i nhau.
b) Hai duong thang cit nhau.
¢) Hai dudng thing tring nhau.
246 Cho hai ham s6 bac nhit (di)) : vy = @2 - mdx + m - 5 va
(d2) : y = mx + 3m — 7. Tim gia tri cia m dé db thi cua cic ham sb 1a:
a) Hai dudng thang song song v4i nhau.
b) Hai duong thing cit nhau.
¢) Hai dudng thiang vudng goc véi nhau.
2.47 Cho ham s6 y = ax — 3. Hiy Xxéac dinh hé s a trong mdi truong hop sau :
a) Do thi cia ham sb song song v6i duong thang y = — 2X.
b) Khi x = 2 thi ham s6 ¢6 gid triy = 7.
¢) Cat truc tung tai diém c6 tung do bang — 1.
d) Cét truc hoanh tai diém c6 hoanh d6 3 — 1.
e) Do thi cia ham s6 cat duong thang y = 2x — 1 tai diém c6 hoanh do bang 2.
f) D4 thi ctia ham s6 cat duong thang y = —3x + 2 tai diém c6 tung do bang 5.
2.48 Cho ham sé y = 2x + b. Hay xéac dinh hé s b trong mdi trudng hop sau :
a) D6 thi cia ham sd cat truc tung tai diém co tung do bang 3.

b) Db thi ctia ham sb da cho di qua diém A(1 ; 5).
2.49 a) V& d6 thi ciia cac ham s6 y = %X +2vay= —gx + 2 trén cing mot mat phang toa

do.
b) M6t dudng thing song song véi truc hoanh Ox, cit truc tung Oy tai diém c6 tung do
béng 1, cit cac duong théng trén theo thir tw tai M va N. Tim toa do hai diém M va
N.
2.50 Tim hé sd a cia ham sé y =ax + 1, biét khi x = 1 ++/2 thiy =3 +42.
2.51 Xéc dinh ham sd y = ax + b biét d0 thi ctia ham sd cit tryc tung tai diém co6 tung do bang
3 va cit truc hoanh tai diém c6 hoanh d6 béng —2.
2.52 Trén mit phang toa do Oxy cho hai diém A(1 ; 2), B(3 ; 4).
a) Tim hé s6 a cta duong thang di qua A va B.

b) Xéc dinh ham s6 biét d6 thi ciia n6 1a duong thang di qua A va B.
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2.53 Cho dudng thing (d) : y = (k + 1)x + k. Tim k dé duong thang (d):
a) Pi qua gdc toa do.
b) Cit tryc tung tai diém c6 tung d6 bang 1 —~/2.
¢) Song song v&i dudng thang y = (v/3 + 1)x + 3
2.54 Xét duong thiang (d) : y = (2m — 1)X — m + 3. Dinh m dé duong thang (d):
a) Pi qua gdc toa do.
b) bi qua A2 ; 3)
¢) Cat duong thang y = 3x + 7 tai mot diém trén truc tung
d) Song song v&i dudng thang y = 5x + 3
e) Vudng goc v6i duong thang y = 2x — 1.

2.55 Cho céc dudng thing: (i) :y =3x + 1va(da) : y = —%x _2

a) Viét phuong trinh dudng thing (ds) qua M(4 ; —5) va song song véi duong thang (di)
b) Viét phuong trinh duong thang (ds) qua N(3 ; 2) va vudng goc v6i duong thang (dz).
¢) Viét phuong trinh duong thang (ds) qua hai diém M va N.
2.56 Puong thang (d) cat truc hoanh tai diém A c6 hoanh do 1a —4 va cit truc tung tai diém
B ¢6 tung d¢ 1a —3.
a) Xac dinh phuong trinh dudng thing (d).
b) Viét phuong trinh duong cao CH cia AABC véi C( -1 ; —1)
2.57 Cho hai diém A(5 ; 1) va B(~1 ; 5) trong hé toa d6 vudng goc Oxy. Chimg minh AAOB
vudng can. Tinh chu vi va dién tich cua AAOB.
2.58 Chirng minh rang khi m thay d6i, d0 thi ctia ham s6 sau ludn di qua mot diém cé dinh.
Hay xé4c dinh toa do cuia diém ¢ dinh do.
ay=(Mm-2)x+3 b)y =mx + (2m + 1)
2.59 Cho hai duong thang (di1):y =mx—2m—1, (d2): y=(m+2)x +1 —2m
a) Khi (d1) L (d2), hdy xéac dinh toa do giao diém ctia mdi duong thang véi cac truc toa
do.
b) Chirmg minh ring khi m thay d6i, mdi dudng thing néi trén luén di qua mot diém cd
dinh.
2.60 Xac dinh ham sb trong mdi truong hop sau, biét do thi ctia ham sd 13 duong thang di
qua gbc toa do :

a) Pi qua diém A(3 ; 2);
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b) C6 hé s6 goc bang /3 ;

c) Song song v6i dudng thing y = 3x + 1.
2.61 Cho ham s6 bac nhét y = ax + 3.
a) Xac dinh hé sb goc a, biét rang db thi cua ham sb di qua diém A(2 ; 6).
b) V& d6 thi ctia ham s tmg voi gia tri cta a vira tim duoc.
2.62 Cho ham sé y =—-2x + 3 (d).
a) V& d6 thi cua ham sb.
b) Tinh goc tao boi dudng thang (d) va truc Ox (1am tron dén phut).
2.63 Xac dinh ham s bac nhat y = ax + b trong mdi truong hop sau
a) a =2 va dd thi ctia ham s cit truc hoanh tai diém c6 hoanh d¢ bang 1,5.
b) a =3 va do thi cia ham s6 di qua diém A(2 ; 2)
¢) Do thi cia ham s song song v6i dudng thang y = /3 x va di qua diém B(1 ; +/3 +5).

2.64 &) V& d6 thi cia cac ham sd y = %X +2 vay = —x + 2 trén cing mdt mit phang toa do.

b) Goi giao diém ciia hai dudng thang trén véi truc hoanh theo thir ty 1a A, B va goi giao
diém cua hai duong thang d6 1a C. Tinh cac goc ciia AABC (lam tron dén do).

¢) Tinh chu vi va dién tich cia AABC (don vi do trén cac truc toa d¢ l1a xentimét)

2.65 &) V& d0 thi ctia cac ham sé: y=x+ 1;y = %X+ J3iy=Bx—43.

b) Goi a, B, y 1an luot 14 cac goc tao boi cac dudng thang trén va truc Ox. CMR: tano =

1, tanp = %, any = /3. Tinh s6 do céac goc a, B, 7.

2.66 &) Tim hé s6 goc cia dudng thang di qua gbc toa dd va qua diém A(2 ; 1)
b) Tim hé s6 goc ciia dudng thing di qua gbe toa do va diém B(1 ; —2)
c) Vé dd thi ctia cic ham s6 véi hé sb gbc vira tim dugc ¢ cac cau a va b trén cung mot
mit phang toa do va ching t6 rang hai dudng thang d6 vudng goc véi nhau.
2.67 Cho hai duong thang (d) :y=ax+b va (d)y=ax+b’.
Chutng minh rang: Trén cing mét mdt phang toa dé, hai dwong thang (d) va (d’) vudng
goc voi nhau khi va chi khi a .a’ = 1.
2.68 a) V& do thi ciia cac ham s6 (di) 1y =x va (d2) : y = 0,5x.
b) V& dudng thing (d) song song v6i Ox va cit truc tung tai diém co tung d6 bang 2, va
cit cac duong théng trén theo thir tu tai D va E. Tim toa d6 cta cac diém D va E. Tinh

chu vi va dién tich cia AODE.
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2.69 a) V& d6 thi ctia cac ham s6 (di) 1y = —2x va (d2) : y = 0,5x.
b) Qua diém K(0 ; 2) v& dudng thang (d) song song véi Ox. Pudng thang (d) cit dudng
thang (d1) va (d2) 1an luot tai A va B. Tim toa d6 cua cac diém A va B.
¢) Hay ching to rang AOB = 90°.
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D - On tap chwong 2
2.70 Cho ham sd y = f(x) = y2—x+2J1—x

a) Tim diéu kién xac dinh ctia ham so.

b) Tim toa do giao diém cta do thi ham sd voi truc tung va truc hoanh.
¢) So sanh f(—+/2) va f(-1,5).

2.71 Véi gia tri ndo cia m thi ham s bac nhét sau dong bién ?

ay=(Mm-1)x+3 b)y=(m+6)x-7
2.72 Véi nhiing gia tri nao cta k thi cac ham sb bac nhat nghich bién ?
a)y=0b5-kx+1 b)y = (-k + 9)x + 100.

2.73 Vi gia tri nao cua m thi dd thi ctia cic ham s6 cit nhau tai mot diém trén truc tung ?
a)y=2x+((3+m) va y=3x+((5-m)
b)y=12x+(5-m) va y=3x+(3+m)

2.74 Tim cac gia tri cia a dé hai dudng thang sau y = (a — 1)x + 2 (a # 1) va
y =(3—a)x +1 (a #3) song song v4i nhau.

2.75 Xac dinh k dé hai dudng thang sau ddy tring nhau:

y=kx+(mMm-2) (k#0) va y=6-Kkx+@-m) (k=5)

2.76 Cho hai ham s6 bac nhaty = (k + Dx + 3 vay = (3 — 2k)x + 1.
a) Vi gia tri ndo cua k thi d6 thi ctia hai ham s6 ctia hai ham s6 14 hai duong thang song

song v&i nhau ?

b) Véi gia tri nao ciia k thi do thi ctia hai ham sd 14 hai duong thang cat nhau ?

¢) Hai dudng thang noi trén c6 thé tring nhau duoc khong ? Vi sao ?
2.77 Cho ham sy = 2m — 1)x véi m = % .

a) Vi gia tri nao cia m thi ham s dong bién ? Nghich bién ?
b) Tim gia tri cia m dé db thi cua ham sb di qua diém A(-0,5; 1,5).
¢) V& d6 thi ctia ham s6 v&i gid tri m vira tim duoc & cau b).
d) D6 thi vira v& c6 quan hé nhu thé ndo véi cac duong thang sau:
(d1): 3x+y=1; (d2):3y—x-12=0.
2.78 Cho duong thang (d) : y = (1 — 4m)x + m — 2. Tim gia tri ciia m dé duong thang (d):
a) bi qua gdc toa do.
b) Tao vai truc Ox mdt goc nhon ? GOc tu ?

¢) Cit truc tung tai mot diém co tung d6 bang 1,5.
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d) Cit truc hoanh tai mot diém c6 hoanh d6 bang 0,5.

2.79 Cho duong thang (d) : y=(m—2)x + n (m # 2). Tim gia tri cia m va n dé duong thing
(d):
a) Pi qua hai diém A(-1 ; 2), B(3 ; —4).
b) Cit truc tung tai mot diém co tung do bang 1 — /2 va cét truc hoanh tai mot diém co
hoanh d6 bang 2 + /2.
¢) Cat duong thang : -2y + X —3=0.
d) Song song vé6i dudng thing : 3x + 2y = 1.
e) Trung véi duong thang : y — 2x + 3=0.
2.80 Cho hai duong thang :
(d):y=(m?-1)x+m+2va(d):y=(5-m)x+2m +5.
Tim m dé hai dudng thang trén song song véi nhau.
2.81 Cho duong thang: (d) : y = (2m — 1)X + m — 2. Tim m dé duong thang (d):
a) Pi qua diém A(1 ; 6).
b) Song song voi dudng thang 2x + 3y —5 = 0.

¢) Vudng goc v6i dudng thang x + 2y + 1= 0.
d) Khong di qua diém B( _% :1)

e) Ludn di qua mot diém cb dinh.
2.82 Tim m dé ba duong thang sau dong qui:
a) (d):y=2x-1,(d2):3x+5y =8, (d3) : (m+ 8)x—2my =3m
b) (d):y=—x+1,(d):y=x-1,(d3):(M+L)x—-(M-Ly=m+1
C) (d):y=2x-m, (d2) :y=-—x+2m, (d3) : mx—(m-1)y=2m-1
2.83 Trén h¢ tryc toa do vuong géc Oxy cho AABC ma ba canh AB, BC, CA cta n6 1an luot
nim trén ba dudng thing sau:
(d1):y=x+3,(d2) : x-5y=—7(d3):y=5-x.
a) V& cac duong théng AB, BC, CA trén cung h¢ truc toa dg.
b) Tim toa do ba dinh ctia AABC.
c) AABC la tam giac gi ?
d) Tim toa do hinh chiéu cua A trén BC.
2.84 Trong mit phang Oxy cho ba diém A(-5 ; —1), B(-1 ; 4) va C(3; 2).
a) V& AABC.
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2.85

b) Viét phuwong trinh cic dudng thing chira cac canh ctia tam giéc.
¢) Qua A ké duong thang song song véi BC. Qua B ké dudng thang vudng goc voi BC.
Xéc dinh toa do giao diém D cua hai dudng thing do.

a) Ve dd thi ctia cic ham sb sau trén cung mot mat phrflng toa do :

(d1):y=3x+6 (d2):y=2x+14 (d3):y=x+2 (d1):y=05x+1

2.86

(dl) .

2.87

2.88

2.89

2.90

b) Tinh goc giita cac duong thing trén véi truc OX.
¢) C6 nhan xét gi vé do dbc cia cac duong thang trén.

a) V¢ dd thi cua cac ham sd sau trén cung mot mat phéng toa do :
y=2x-2 (dz)ly:—%x—Z (ds):y:%x+3

b) Goi giao diém cac dudng thang (ds) voi hai duong thang (di) va (d2) 1an luot tai A va
B. Tim toa d6 cuia cac diém A va B.

¢) Tinh khoang cach giita hai diém A va B.

a) V& d6 thi ciia cac ham s6 (d1) : y = 0,5x +2va (d2) 1y =5-2x.

b) Goi giao diém cac duong thang (di1) va (d2) v6i truc hoanh lan luot tai A va B. goi
giao diém cua hai duong thang d6 1a C. Tim toa do ciia cac diém A, B va C.

¢) Tinh d6 dai cac doan thing AB, AC va BC (don vi trén cac truc 1a cm) (1am tron dén
chit s6 thap phan thi hai).

d) Tinh cac goc tao bdi cac duong thang trén véi truc Ox (1am tron dén phuat).

a) V& d6 thi cla ciac ham sb (di) : y = 2x , (d2) : y = 05x va
(d3) :y=—x+6.

b) Goi giao diém cac dudng thang (ds) voi hai duong thang (di) va (d2) 1an luot tai A va
B. Tim toa d6 cua cac diém A va B.

¢) Tinh cac goc cia AOAB.

a) Cho cac diém M(-1 ; — 2), N(-2 ; —4), P(2;-3), Q(3 ; —4,5). Tim toa do cua cac diém
M, N’,P’vaQ’ lan luot 1a cac diém déi xung véi cac diém M, N, P va Q qua truc
Ox.

b) V& dd thichahamsdy=|x|; va y=|x+1].

c) Tim toa d¢ giao diém cua cac ham s trén. Tir d6 suy ra phuong trinh | x| = | x + 1]
c6 mot nghiém duy nhat.

V¢ d06 thi cua cac ham so sau:
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Qy=Ix-1] byy=[1-x|+[2x+3lc) y=x+ -
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Phin 2. Hinh hoc
Chwong 1. HE THUC LUQNG TRONG TAM GIAC VUONG

A - Mt s6 hé thire vé canh va dwdng cao trong tam giac vudng

1.1

1.2

1.3

1.4

1.5

1.6

1.7

1.8

1.9

1) BC?=AB?+AC? 1) a> =b?>+¢?
2) AC?*=CH.BC 2) b>’=ab’

3) AB?=BH.BC 3) c2=ac

4) AH?=HB.HC 4) h*=b'.c’

5) AH.BC=AB.AC 5) ha=b.c

©) AilzzAé2+Ale %) h_lzzbi”ciz

Cho tam giac ABC vuédng tai A c6 dudng cao AH. Trong cac doan thang sau: AB, AC,
BC, AH, BH, CH hay tinh d6 dai cac doan théng con lai néu biét:

a) AB =15cm; BC=25cm b) BH=18cm; CH=32cm
c)AB=6cm;BH=36cm d)AC=12cm; AH=7,2cm

e) AH=72cm;CH=9,6cm f) BC=25cm; AH =12cm (AB<AC)

Cho tam giac ABC vudng tai A c¢6 duong cao AH va duong phan giac AD (D € BC).
Biét DB = 15 cm, CD = 20 cm. Tinh AH, AD (lam tron dén chit sé thdp phan thir hai).
Canh huyén ciia mot tam gidc vudng 16n hon mot canh goc vudng 1a Iem, con tong cia
hai canh goc vudng 16n hon canh huyén 4cm. Hay tinh cac canh cua tam gidc vudng
nay.

Puong cao ciia mot tam giac vudng chia canh huyén thanh hai doan thang c6 do dai la
1 va 2. Hay tinh cac canh ctia A vudng nay.

Mot tam gidc vudng ¢ canh huyén 1a 5, con dudng cao ung v4i canh huyén 1a 2. Hay
tinh canh nho nhat ctia tam gidc vudng nay.

Cho mot tam giac vudng. Biét ti s6 hai canh goc vudng 1a 3 : 4 va canh huyén 1a 125¢m.
Tinh d6 dai cac canh cta tam giac vudng va hinh chiéu ctia canh géc vudng trén canh

huyén.

Cho tam giac ABC vudng tai A. Biét % =§ , duomg cao AH = 30 cm. Tinh BH, HC.

Cho tam giac ABC vudng tai A. Biét % =§ , duomg cao AH = 42 cm. Tinh BH, HC.

Cho h.vuong ABCD c¢6 d¢ dai canh 1a a. Tinh d6 dai duong chéo theo a.

1.10 Hay tinh dudng cao cua tam giac déu canh a.
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1.11 Cho AABC can tai A. Goi H 14 hinh chiéu cta B trén canh AC. Tinh canh day BC cua
tam giac, biét raing AH =7, HC = 2.

1.12 Hay tim tam gidc vudng trong cac tam gidc c6 dg dai 3 canh sau:

a)lJ=6 JK =10 Kl =8§;
b)RS=7 ST=24 TR = 25;
c)AB:% BC:% AC:%;
d) MN=6,5 ML =3,3 LN = 5,6.
1.13 Cho tam giac c6 d6 dai cac canh 1a 5, 12, 13. Tim goc cua tam giac ddi dién véi canh ¢6
do dai 13.

1.14 Trong tam giac ABC, biét AB= 10cm, BC = 17cm. V& duong cao BD v61 D thudc canh
AC va BD = 8cm. Tinh AC.

1.15 Cho AABC, duong cao AH.
a) Cho AH =16, BH = 25. Tinh AB, AC, BC, CH.
b) Cho AB = 12, BH = 6. Tinh AH, AC, BC, CH.

1.16 Cho hinh chit nhat ABCD. Pudng phén giac ciia B cat duong chéo AC thanh hai doan

4§m va ng . Tinh cac kich thudc cua hinh chir nhat.

1.17 Cho AABC vuodng tai A, v€ duong cao AH. Chu vi cia AABH la 30cm va AACH la
40cm. Tinh chu vi cia AABC.

1.18 Cho AABC vuong tai A ¢6 canh AB = 6cm va AC = 8cm. Cac duong phan giac trong
va ngoai cua goc B cit dudng thing AC lan luot tai M va N. Tinh cac doan thaing AM
va AN.

1.19 Cho AABC vudng & A, AB = 30cm, AC = 40cm, dudng cao AH, trung tuyén AM.

a) Tinh BH, HM, MC. b) Tinh AH.

1.20 Cho AABC vudng ¢ A, duong cao AH. Goi M, N theo thir tu 1a trung diém cua AB, AC.
Biét HM = 15c¢m, HN = 20cm. Tinh HB, HC, AH.

1.21 Cho AABC can & A, duong cao BK. Biét AK = 7cm, KC = 2cm.
Tinh BC.

1.22 Cho AABC vudng ¢ A ¢c6 AC = 20cm, chiéu cao AH = 12cm. Tinh dién tich AABC.

1.23 Cho hinh vudéng ABCD, goi I 1a mét diém nam giita A va B. Tia DI va tia cat CB cat
nhau ¢ K. Qua D ké duong thing vudng goc véi DI dé duong thang BC tai M.
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a) Chung minh: AIDM cén.

b) Chimg minh: # , % khong dbi khi I di chuyén trén canh AB.

1.24 Cho hinh thang vuéng ABCD (A =D =90°) ¢6 hai duong chéo AC va BD vudng goc véi
nhau tai H. Biét HD = 18 cm, HB = 8 cm. tinh dién tich hinh thang ABCD.
1.25 Cho AABC can tai A, ké duong cao AH va CK. Biét AH = 7.5 cm;
CK=12cm. Tinh BC, AB.
1.26 Cho AABC c¢6 duong cao AH (H nam gita B va C). AH = 12cm,
HB = 9cm, BC = 25cm.
a) Chung minh: AABC vuong tai A.
b) Ké Bx // AC cit AH ¢ D. Tinh HD va ¢/m: AB?= AC . BD.
¢) K& DE L AC (E e AC), DE cit BC & F. C/minh: BH? = HF . HC
d) Chimg minh: SaasH = Sacon. (Khong can tinh dién tich)
1.27 Cho AABC vudéng 6 A ¢6 AB =12cm, AC = 16cm.
a) Tinh do dai trung tuyén AM.
b) K¢é duong cao AH. Tinh chu vi AABH.
¢) Tiaphan giac cua goc AMB va goc AMC cit AB, AC lan luot ¢ D va E. Chimg minh:
AABC va AADE dong dang.
d) Tinh: Sepec va Spme.
1.28 Cho AABC vudng tai A, duong cao AD. bat BC=a, AB=c¢, AC=b, AD=h.
a) Ching minh rang s6 do d6 dai h; b + ¢; a + h 1a d6 dai ba canh ciia mot tam giac
vuobng.
b) Chiing minh: EA.EB + FE.FB = DB.DC
¢) C/minh hé thirc trén dung v&i moi vi tri cia D bt ki trén canh BC.
d) Ké DE L AB tai E, DF L AC tai F. Chttng minh rang:

b%c
b +c

2
va AF=_P¢

AE = 2 b? + 2

BF_¢
CF b’

1.29 Cho hinh thang ABCD (AB // CD) cé AB = 4cm, CD = 9cm, BD = 5cm, AC = 12cm.

e) Chirng minh rang:

a) Qua B ké dudng thang song song véi AC, cat DC ¢ E. Tinh DBE.
b) Tinh dién tich hinh thang ABCD.




<z

HavaMAiTH

1.30

1.31

1.32

Cho tam gidc ABC vudng ¢ A, duong cao AH. Ké HD 1 AB, HE 1. AC, AK 1L DE (D
e AB, E € AC, K € DE). Goi I 1a giao diém ctia AH va DE. Biét AI? = AD.AE.

a) Chirng minh: AI? = DE.AK.

b) Tinh AIK. Tinh cac goc cia AABC.

¢) AK cit BC ¢ N. Chimg minh: N 14 trung diém cta BC.

Cho AABC vudng tai A (AB < AC) véi dudng cao AH. Goi D va E lan luot 14 hinh
chiéu cua H trén AB va AC. Chimg minh:

2 3
b) AB® BH c) AB3 BD
AC® CE

a) AB.AD = AC.AE = on =
d) AH? =BC.BD.CE

e) Biét BC = 10 cm, AH = 4 cm. Tinh HB, HC va Saphe, Sepec.

Cho hinh vuéng ABCD, M 1a diém nam giita B va C. Puong thang AM cat dudng thang
DB, DC lan luot tai I va N. Churng minh:

1 1 1

2 4+ ID2 = 2|A2 _
a) IB2+ID?=21A%  b) o=

1.33 Cho AABC. Tu modt diém M bat ky trong tam giac ké MD 1 BC,

ME L AC, MF L AB.
Chung minh rang: BD? + CE2 + AF2 = DC? + EA? + FB2,

Giai bai todn nhu thé nao? —
Dkl 1
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B - Ti s6 lwong gidc ciia goc nhon

1. Dinh nghia:

. doi AB
1. sine= =—
huyen BC
ke AC
2. cosa= =—
huyen BC A
3. tana:@:ﬁ
ke AC
4. cotazk—e_=£
doi AB

2. Ti s0 lwong gidc ciia hai géc phu nhau (cé tong sé do bing
90°):

1) sina=cosp A

2) cosa=sing

3) tana = cotf
(7] a
4) cota =tang B C

3. Bing ti s6 lwong gidc ciia cdc géc dic biét:

a 300 450 60°
sina é % ?
cosa g g é

tane ? 1 J3
cota V3 1 g

4. M¢pt so hé thire giita cdc ti so lwong gidc ciia mot goc nhon:

Cho géc nhon a, ta co:

. sin
1) sin®a +cos’a =1 2)tana =%
cosa
cos
3) coter =% A)tana.cotar = 1
sina

5. So sdnh cdc ti sé6 lwong gidc:
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o Khi géc nhon o tang dan thi sina Va tana ting, con cosa Va

cota gidm

o Voi cung mot goc nhon a thi: sina < tanea; cosa < cota.

1.34 Cho AABC vuong tai A, dudng cao AH. Tinh céc ti s6 luong giac cua cac goc B tir d6
suy ra cac ti s luong giac cia goc C, néu biét:
a) AB=16cm; BC=12cm b) AB=13cm;BH=5cm
c)BH=16cm;CH=9cm d)AB=6cm; AC=8cm
1.35 Lap ti s6 luong gidc ciia goc 34° bang cach v& mot tam gidc vudng co6 mot goc nhon 34°,
1.36 Cho AABC vuéng tai C, trong d6 AC = 0,90m, BC = 1,20m. Tinh cac ti s6 luong giac
ctia goc B, tir d6 suy ra céc ti s6 lugng giac ciia goc A.
1.37 Cho hinh bén: C

Biét tana =% . Hay tinh:

a) Canh AC. o
A 6 cm B
b) Canh BC.

1.38 Cho AABC vudng tai A, B=30°, BC = 8cm. Hay tinh canh AB (lam tron dén chir s6
thap phan thir ba). Biét cos30° ~ 0,866.

1.39 Cho AABC vuéng tai A, Ching minh rang: AC_ ﬂ :
AB sinC

1.40 Cho AABC vudng tai A. Ké duong cao AH. Tinh sinB, sinC, biét:
a) AB = 13cm, BH =5cm. b) BH = 3cm, CH = 4cm.
1.41 Tinh gié tri cta x (1am tron dén chit s6 thap phan thir 3) trong mdi truong hop sau. Biét
tanB ~ 1,072; cosE ~ 0,188.
A E 16 D

X

B () C (b)

=

1.42 Cho AMNP vuédng ¢ M, duong cao MQ chia canh huyén NP thanh hai doan NQ = 3, PQ
= 6. Hay so sanh cotN va cotP. Ti s6 ndo 16n hon va 16n hon bao nhiéu lan.

1.43 Bién doi ti s6 lugng giac cta cac goc sau day thanh ti sé lugng giac ctia cac goc nhod hon
45°;
sin60°, cos75°, sin52%30’, cot82°, tan80°.
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1.44 Dyng gbc nhon o, biét:
a) sina:% b) cosaa =0,5 ¢) tana:% d) Cotoczg

1.45 Str dung dinh nghia céc ti s6 lugng gidc cia mot goc nhon dé chimg minh rang: Véi goc
nhon o tuy y, ta co:
a) sina.< 1, cosa < 1

sin C0S
b) tano =" , cota=——2 tano. . coto, = 1
cosa sina

¢) sina. + cos?a = 1

1.46 Canh huyén cia mot tam gidc vudng c6 mot goc bang 60° 1a 8. Hay tim do dai ctia canh
dbi dién véi goc 60°,

1.47 Canh goc vudng ké véi goc 60° ciia mot tam giac vudng bang 3. Hiy tim canh huyén va
canh gdc vudng con lai (st dung bang lugng gidc ctia cac goc dac biét).

1.48 Pudng cao BD cua tam giac nhon ABC bang 6, doan thang AD béng 5.
a) Tinh dién tich AABD.

b) Tinh AC, dung cac thong tin sau day néu can: sina =§ , CosC = g .
1.49 Cho AABC c6 duong cao AH. Biét HB = 20cm, HC =21cm, B=45°. Tinh AC.
1.50 a) Cho cosa. = 0,8. Hay tim sina, tana., cota.

b) Cho tano = %. Hay tim sina., cosa, cota.

N

c) Cho cota = = Hay tim sina., cosa, tana.

1.51 Biét tanB = 2. Tinh :

_sinB+cosB B 2sin oL+ cosa.

A= -
sinB—-cosB 3sina—4cosa

_sin®a—sina.cosa —cos’ a

C =sin? o+ 2sin o.coso. — 3c0s® o D

2sino.coso
1.52 Bibt sina=-2 . Tinh M = 280 ~10c0sx
J5 5c0Sa + 4cot o
1.53 Hay tim coso va tano., néu:
a) sino=> b) sino =20
5 41

1.54 Hay tim sina va cosa, néu: a) tana =% b) coto =
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C - Bang lugng giac va may tinh bé tai

1.55 Dung bang luong giac hodc may tinh bo tai dé tinh cac ti s6 luong giac sau dy:
a) sin40°12" b) cos52%54’  ¢) tan63°36’  d) cot25°18'
e) sin39°13"  f) cos52°18' @) tan13°20’ h) cot10°17"
i) sin70°13" j) c0s25%°32" k) tan43°10’ 1) cot32°15’

1.56 Dung bang luong gidc hodc may tinh bo thi dé tinh sé do ctia gbc x (lam tron két qua

dén phut):
a) sinx ~ 0,2368 b) cosx ~ 0,6224
C) tanx ~ 2,154 d) cotx =~ 3,163
e) sinx = 0,5446 f) cosx ~ 0,4444
g) tanx ~ 1,1111 h) cotx ~ 0,7813
1) sinx =~ 0,3495 J) cosx =~ 0,5427
1.57 So sanh céc ti s6 luong giac (khong dung bang va may tinh):
a) sin20° va sin70° b) cos25° va cos63°15°
¢) tan73%20° va tg45° d) cot2° va cot37%40°
e) tan45° va cos45° f) cot32° va cos32°
g) tan25° va sin25° h) cot60° va sin30°
1.58 Khong dung bang va may tinh hay, tinh:
a) % b) tan58° — cot32°

1.59 Hay sap xép cac ti sé lugng giac sau theo thir ty ting dan (khong dung bang va may
tinh).
a) sin78°, cos14°, sin47°, cos87° b) tan73°, cot25, tan62°, cot38°

1.60 Hay sap xép cac ti sd lugng giac sau theo thur tu giam dan (khong dung bang va may
tinh).
a) tan42°, tan56°, cot3°, cot18° b) sin13°, cos47°, tan46°, cot2°
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D - Hé thirc giira cac canh va cac géc trong mgt tam giac vudng

1. Cac hé thirc:

1) b =a.sinB = a.cosC A

2) ¢ =a.sinC = a.cosB ] A

3) b=c.tanB = c.cotC

4) ¢ = b.tanC =b.cotB B 2 c

2. Gidi tam gidc vuong:
Giai tam gidac vuong la tim tat ca cdc yéu to con lgi cia mot tam
gidac vuong khi biét trudc hai yéu to (trong do co it nhdt mot yéu

t6 vé canh va khong ké goc vuong).

1.61 Giai tam giac vuéng ABC biét rang A = 90° va :

a) b=10cm, C=30°; b) c=10cm, C=45;
c)a=20cm, B=35; d)c=21cm,b=18cm;

1.62 Cho AABC nhon c6 dudng cao AH va duong trung tuyén AM. Biét B=57°, AB = 9 cm,
AC = 12 cm. Giai tam giac ABC va tinh AM.

1.63 Mot cay cot dén cao 7m co bong trén mat dat dai 4m. Hay tinh goc cia tia sang mat troi
tao v4i mat dat.

1.64 Cho AABC c6 dudng cao AH. Biét AB=25cm, B=70°, C=50°. Tinh d6 dai AH va BC
(1am tron dén chir s6 thap phan thir hai)

1.65 Mot khuc song rong khoang 250m. Mot chiée do chéo qua séng bi dong nude day xién
nén phai chéo khoang 320m méi sang duouc bd bén kia. Hoi dong nude da day chiée
do 1éch di mot goc bang bao nhiéu ?

1.66 Cho AABC, trong d6 AB =11 cm, ABC=38°, ACB=30". Goi diém N 1a chan cua dudng
vudng goc ké tir A dén canh BC. Hay tinh: AN va AC.

1.67 Cho AABC vudng tai B, dung tam giac ACD (B va D nam khic phia d6i véi AC). Biét
ACB=54", ACD=74°, AC = 8cm, AD = 9,6 cm. Hay tinh: AB va ADC.

1.68 Cho AABC vudng & A, duong cao AH. Biét HB = 2cm, HC = 64cm. Tinh B, C.

1.69 Cho AABC c6 BC = 12cm, B=60°, C=40°.

a) Tinh chiéu cao CH va AC.b) Tinh Saasc.
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1.70 Mot con thuyén véi van te thue 2km/h vuot qua mot khic song nudc chdy manh mét
5 phut. Biét ring duong di ciia con thuyén tao voi bo mot goc 70°. Tir d6 di c6 thé tinh

dugc chiéu rong cua khuc song ? Néu co6 thé hay tinh chinh xac dén mét.
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E - On tap chwong 1
1.71 Cho AABD c¢6 AB = 15cm, AD = 20cm, BD =25¢m. Vé AM L BD.
a) Chung minh : AABD vuéng. Tinh AM, BM, MD.
b) Ké tia Bx // AD, v& AM L BD cit Bx tai C. C/m : AB2= AD.BC
¢) Ké CE L AD cat BD tai I. Chimg minh : BM? = MI . MD.
d) Chirng minh : Saame = Samco.
1.72 Cho AABC vuong tai A, duong cao AH. K¢ HD L AB, HE L1 AC,
AK L DE. Goi I 1a giao diém ctia AH va DE, biét AI? = AD . AE.
Chtrng minh : AI? = DE . AK.
1.73 Cho AABC, mot duong théng song song BC cat AB tai D, cit AC tai E thoa diéu kién
DC?=BC.DE.
a) Chung minh : ADEC # ACDB.
b) Ching minh : AD?=AC . AEvaAC?2=AB.AD
1.74 Cho AABC c6 3 goc nhon. Cac duong cao AD, BE, CF cat nhau tai H. Churng minh :
a) AF.AB = AH.AD = AE.AC b) DH.DA = DB.DC
c) BF.BA =BH. BE =BD.BC d) HB.HE = HC.HF = HA.HD
e) BH.BE + CH.CF = BC? f) DB.DC = DH.DA
1.75 Cho AABC. Goi M 14 trung diém cua BC, N 1a trung diém ctia AC. Cac dudng trung
truc cta canh BC va AC cét nhau tai O. Goi H 1a truc tim va G 1a trong tam cuia AABC.
Chiing minh:
a) AAHB # AMON.
b) AAHG # AMOG.
¢) Ba diém H, G, O thang hang. (dwong thang Euler)
1.76 Cho AABC vuéng tai A, duong cao AH. Bié¢t BC = Scm;
BH = 1,8cm. Goi M la trung diém cta BC, duong trung truc cua BC cat AC tai D.
a) Tinh AB, AH.
b) Tinh ti s6 dién tich cia ADMC va AABC.

¢) Chtng minh : AC . DC = % BC2.

d) Tinh dién tich tur gidc ADMB.
1.77 Cho AABC c0 A=90°, AB = 15cm, AC = 20cm, duong cao AH.
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1.78

1.79

1.80

1.81

a) Tinh d dai BC, AH, BH.

b) Goi D 14 diém d6i xtng ctia B qua H. V& hinh binh hanh ADCE. Chimg minh: ABCE
Ia hinh thang can.

¢) Tinh dién tich hinh thang can ABCE.

Cho AABC c¢6 duong cao AH. T H vé HM 1L AB tai M, HN 1 AC tai N. Biét HA =

15cm, HC = 36cm, BC = 56¢cm.

a) Tinh AB, AC.

b) Chirng minh: AB.AM = AC.AN va AABC # AANM.

¢) Chirng minh: AB.AM = AC.BN

d) Chung minh: AABN # AACM.

Cho AABC vuong tai A, duong cao AH.

a) Biét 3AB = 2AC. Tinh sinACB, tanACB.

b) V& dudng phan gidc CK caa AAHC. Biét AH = 2,4 cm; BH = 1,8 cm. Tinh CH, AC,
CK, cosHCK.

¢) Liy M € BC. Ké ME L AB tai E va MF L AC tai F. Ching minh MB.MC = EA .EB
+ FE.FC

Cho AABC vudng tai A, dudng cao AH. Pudng thang vudng goc vdi AC tai C cat tia

AH tai D.

a) Chtirng minh: BC.CH = AD.AH = AB.CD.

b) Ching minh: S,,.. =S,.,,-tan’ ACB

ACAD

¢) Ké HE L AB tai E. Chitng minh BE = BC.cos®B.
AB?*AC

c?

d) Chirng minh: EH =

e) Goi F 13 hinh chiéu ctia H 1én AC. C/m: S, =S, ssc.(1—tan? ACE)

f) Biét %:% va AH = 12 cm. Tinh AB, AC, BH, KH.

Cho tam giac nhon ABC c¢6 ba duong cao AD, BE, CF cit nhau tai H. Chung minh:
a) EF = AH.sinA

b) SHBC — SHAC — SHAB
tanA tanB tanC

C) Sper = (L—C0s*’A—c0s°B —€05°C).S r5¢
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1.82 Cho AABC vuodng tai A, duong cao AH. Ké HE | AB tai E va HF L AC tai F. Chung

minh:

2 3
a) AB'_HB , AB'_BE

~=—vVva—=—. b)BC=AB.sinC + AC.cosB.
AC® HC AC® CF

c) AH3=BC.BE.CF=BC.AE.AF. d) AH? = AB.AC.sinB.cosB.
e) AH = BC.sinB.cosB. f) BEWCH +CF+/BH = AH+/BC

g) Cho AH =4 cm; BC = 10 cm. Tinh Sgerc.
1.83 Cho AABC nhon (AB > AC) c6 dudng cao AH va duong trung tuyén AM. Chirng minh:

cotB-cotC AC HC

2 AH+AC

a) tan MAH = b) tan H

1.84 Cho AABC can tai A, duong cao AH. Biét AB = 10cm, AH = 8cm.
a) Tinh BC va dién tich AABC.
b) Goi I 1a trung diém ciia AC. Qua A vé& duong thang song song véi BC cit dudng
thang HI tai K. Ching minh: AKCH 1a hinh chif nhat.
¢) Puong thang BI cit AH tai G va cat CK tai M. Cmrang :
i. ABGH # BMC ii.BG.BC=BM.BH
d) Chtimg minh : BG? + AH? = AC? + GH?,
1.85 Cho hinh thang ABCD (A =D =90°). Goi M 12 trung diém ctua AD. Ké MK L BC tai K.
Biét AB = 9cm, BC = 25c¢m, CD = 16cm.
a) Tinh AD, MB, MC.
b) Chirng minh : AMBC vudng tai M.
¢) Tinh MK va dién tich AMKC.
1.86 Céc duong cao cia AABC c6 ba goc nhon cit nhau tai H. Trén cac doan HB, HC liy
diém M va N sao cho AMC = ANB =90°.
Chirng minh : AM = AN.
1.87 Cho tam giac nhon ABC. Ching minh:
a) cotA.cotB-+cotB.cotC+cotC.cotA=1

b) tanA+tanB+tanC=tanA.tanB.tanC

C) S = %AB.AC.sin A

1.88 Cho AABC déu, goi O 1a trung diém cta canh BC, xOy=60° c6 canh Ox, Oy ludn cét
AB, AC tai M va N. Ching minh :
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a) AOBM # ANOC suy ra OB>=BM . CN
b) AOBM # AONM suy ra MO, NO Iin luot 13 tia phan gitsc BMN va CNM.

¢) BM.CN = %BCZ.

1.89 Cho AABC céan tai A ¢6 H la trung diém ctia BC. Goi I 1a hinh chiéu cua H 1én canh AC
va O 13 trung diém cta HI. Chirng minh :
a) ABIC # AAOH b) AO L BI

1 . 1
BK? BC? 4AH?*’

1.90 Cho AABC céan tai A c6 duong cao AH, BK. Chirng minh :
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Chwong 2. PUONG TRON

A - Su x4c dinh dwong tron. Tinh chit déi xing ciia dwdng tron

1. Tdp hop cac diém M cdch déu diém O cho trude mét khoang khong doi
bang R la dwong tron tdm O ban kinh R. Ki hi¢u (O ; R) hoac (O).

| OM=R&Me(O;R) ]

2. a. Qua3diém khong thang hang, ta vé dwoc mét va chi mot dwong tron.
b. Puong tron qua 3 dinh cia mot tam gidac goi la duong tron ngoqi
tiép tam gidc dé. Khi dé tam gidc dwoc goi la néi tiép dwong tron.
Tam ciia dwong tron ndy 14 giao diém ciia hai hay ba dwong trung

truc cua tam giac do.

3. a. Tdm cia dwong trdn ngoqi tiép A vuéng la trung diém canh huyén.
b. Neu mét tam giac cé mot canh la dwong kinh cia dwong trOn ngoqi
tiép thi tam giac do la tam giac vuong.

4. Puong tron 1a hinh 6 tam doi xing. D6 la tam ciia dwong tron dé.

Puong tron ¢6 VO s6 truc doi ximg, d6 la bat ki dwong kinh néo ciia
dwong tron.

2.1 Cho hinh chir nhat ABCD.
a) Ching minh rang bén diém A, B, C va D cung thuéc mot dudng tron.
b) Cho AB = 10cm va BC = 6¢cm. Tinh ban kinh ctia duong tron trén.
2.2 Cho hinh thang can ABCD. Chiing minh rang bén diém A, B, C va D nam trén mot
dudng tron.
2.3 Trong mat phang toa do OXy, hdy xac dinh vi tri cia mdi diém A(1 ; 1), B(2 ; 1) va
C(—+/3;+/3) véi duong tron tim O ban kinh 2 (v6i O 1a gdc toa do).
2.4 Chung minh dinh 1i sau:
a) Tdam cia dwong tron ngoqi tiép Avuéng la trung diém ciia canh huyén.
b) Néu mét A cé mot canh la dwong kinh cua dwong tron ngogi tié}) thi A do la Avudng.
2.5 Cho hinh vuong ABCD, O la giao diém cta hai duong chéo, OA =+/2 cm. V& dudng tron
tam A ban kinh 2cm. Hay xac dinh vi tri clia ndm diém A, B, C, D, O so voi dudng tron
2.6 Cho AABC nhon. V¢ (O) c6 duong kinh BC, nd cit cac canh AB, AC theo tht tw & D
vaE.
a) Chirng minh: CD L AB va BE L AC.
b) Goi K 14 giao diém cua BE va CD. Chirng minh: AK 1 BC.
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2.7 Cho tir gidc ABCD c6 hai duong chéo vudng goc v6i nhau. Goi M, N, P, Q lan luot 1a
trung diém ctia AB, BC, CD va DA. C/m: bn diém M, N, P va Q cing nam trén mot
duong tron.

2.8 Cho AABC déu. GoiM, N, P lan luot 1a trung diém cua AB, BC, CA. Chung minh ré'mg
bdn diém B, C, P va M cing nam trén mot duong tron.

2.9 Cho AABC déu c6 do dai canh 13 a (cm). Tinh ban kinh ctia dudng tron ngoai tiép AABC.

2.10 Cho (O ; 4cm) c6 hai dudng kinh AB va CD vudng goéc voi nhau. Day AM cua (O) cét
ban kinh OC tai I. Cho biét O = 3cm. Tinh AM va dudng cao MH ciia AAMB.

2.11 Cho hinh vuéng ABCD canh a.

a) Ching minh: bon dinh A, B, C va D ctia hinh vudng trén ciing nam trén mot dudng
tron.
b) Xac dinh tam va ban kinh ctia duong tron do.

2.12 Cho AABC can tai A, BC = 12cm, duong cao AH = 4cm. Tinh ban kinh ctia duong tron
ngoai tiép AABC.

2.13 Cho AABC can tai A, duong cao BE. Goi D, F lan luot 1a trung diém cua BC va AB.
a) Ching minh: 4 diém A, B, D va E cling nam trén mot duong tron.

b) Chirng minh: C khong thugc duong tron trén.

2.14 Cho AABC cén tai A, ndi tiép dudng tron (O). Pudng cao AH cit dudng tron (O) ¢ D.

a) Chirng minh: AD la duong kinh ctia duong tron (O).
b) Tinh ACD.
¢) Cho BC =24cm, AC = 20cm. Tinh AH va ban kinh cta (O).

2.15 Cho AABC c6 dudng cao AH. Tir mot diém M bat ky trén canh BC, ké MD L AB va
ME L AC. Chtng minh: nim diém A, D, H, M va E cung nam trén mot duong tron.

2.16 Cho AABC. Piém I di dong trén canh BC. Goi D, E 1an luot 14 hinh chiéu cua I trén AB
va AC. Ly M ddi xting v6i A qua D, 1ay N ddi xting v6i A qua E. Chitng minh:

a) I 1a tam duong tron di qua ba diém A, M, N.
b) Puong tron (I) néi trén di qua mot diém cb dinh khéac A.

2.17 Cho AABC nhon c¢6 ba dinh thugc duong tron (O ; R). Goi H 1a truc tAm ciia AABC. Vé
duong kinh AD.

a) Tu giac BHCD 1a hinh gi ? Vi sao ?
b) Goi I 14 trung diém ctua BC. Chtrng minh: AH = 20L.
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¢) Goi G 1a trong tdim cia AABC. Ching minh: O, H, G thang hang.
d) So sanh dién tich cua hai tam giac AHG va AOG.
2.18 Ba dudng cao AD, BE, CF ctia AABC gip nhau tai H. Goi I, K, L 1an luot 13 trung diém
ctia AB, BC, CA va M, N, P 1an luot 1a trung diém cua HA, HB, HC. Chung minh:
a) Cac tir giac INPL va MLKN la cac hinh chir nhat.

b) 9 diém D, E, F, L, I, K, M, N va P cting ndm trén mot duong tron. (duong tron Euler)

B - Puong kinh va day cung cua dudng tron

1. Trong cic ddy cia mot dudng tron, diy 16n nhét 1a duong kinh. Tir d6
suy ra néu AB 1a mot day cung bat ki ciia (O ; R) thi AB < 2R.

2. a. Trong mdt duong tron, duong kinh vuong goc véi mot day thi di
qua trung diém cua day ay.
b. Trong mot dudng tron, dudng kinh di qua trung diém cua mot day
khong di qua tam thi vudéng goc véi day Ay.

2.19 Cho duong tron (O) c6 ban kinh OA = 3cm. Day BC ctua dudng tron vudng goc voi OA
tai trung diém ciia OA. Tinh BC.
2.20 Cho AABC, cac duong cao BD va CE. Chirng minh:
a) B6n diém B, E, D va C cing nam trén mot dudng tron.
b) DE < BC.
2.21 &) Cho dudng tron (O) dudng kinh AB, day CD khong cit dudng kinh AB. Goi H va K
1an luot 1a hinh chiéu cta A va B trén CD. Chimg minh: CH = DK.
b) Cho dudng tron (O) dudng kinh AB, ddy CD cit duong kinh AB tai I. Goi H va K
1an luot 13 hinh chiéu cta A va B trén CD. Chitng minh: CH = DK.
2.22 Tu giac ABCD ¢6 B=D=90°.
a) Chirng minh: bon diém A, B, C, D cling ndm trén mot duong tron.
b) So sanh AC va BD. Néu AB = CD thi tir gi<c ABCD 13 hinh gi ?
2.23 Cho duong tron (O) c6 duong kinh AD =2R. V€ cung tron tdm D ban kinh R, cung nay
cit dudng tron (O) & B va C.
a) T giac OBDC la hinh gi ? Vi sao ?
b) Tinh cac goc CBD, CBO, OBA.
¢) Chirng minh: AABC déu.
2.24 a) Cho ntra duong tron tam O, duong kinh AB, day CD. Cac duong vuong goc vdi CD
tai C va D twong (mg cat AB & M va N,
Chtrng minh: AM = BN.
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b) Cho ntra dudng tron tim O, dudng kinh AB. Trén AB lay cac diém M, N sao cho AM
= BN. Qua M va N ké cac duong thing song song v&i nhau, ching cit nira duong
tron 1an luot tai C va D.
Chtrng minh: MC 1L CD va ND L CD.
2.25 Cho dudng tron (O ; R) va diém M nim bén trong dudng tron.
a) Hay néu cach dung AB nhan M 1am trung diém.
b) Tinh AB, biét R = 5cm, OM = 1,4cm.
2.26 Cho duong tron (O), diém A nam bén trong dudng tron, diém B nim bén ngoai dudng
tron sao cho trung diém I ciia AB nam bén trong dudng tron. V& ddy CD L OI tai L. T&

giac ACBD la hinh gi ? Vi sao ?
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C - Lién hé giira day va khoang cach tir tim dén day

1. Trong mot dudng tron: .
a. Hai day bang nhau thi cach déu tam.
b. Hai ddy cach déu tam thi bang nhau.

2. Trong hai day cua mét dudng tron:
a. Day nao 16n hon thi day d6 gan tam hon.
b. Day nao gan tdm hon thi day d6 16n hon.

2.27 Cho duodng tron tdm O ban kinh S5cm, ddy AB = 8cm.
a) Tinh khoang cach tir tim O dén day AB.
b) Goi I 1a diém thudc day AB sao cho Al = 1cm. Ké day CD di qua I va vudng goc véi
AB. Chung minh CD = AB.

2.28 Cho dudng tron tam O ban kinh 25cm, diy AB = 40cm. Vé day CD song song v&i AB
va c6 khoang cach dén AB bang 22cm. Tinh d6 dai day CD.

2.29 Cho dudng tron (O), diém A ndm bén trong dudng tron. V& diy BC L OA tai A. V& day
EF bat ky di qua A va khong vudéng goc v6i OA. So sanh BC va EF .

2.30 Cho dudng tron tam O c6 cac day cung AB va CD bang nhau va vudng goc v6i nhau tai
I. Biét IC = 2cm, ID = l14cm. Tinh khoang cach tir O dén mdi day.

2.31 Cho (0O) c6 cac diy cung AB va CD bang nhau, cac tia AB va CD cat nhau tai E nam
nén ngoai duong tron. Goi H va K 1an luot 13 trung diém cua ctia AB va CD. Ching
minh:

a) EH = EK b) EA = EC.

2.32 Cho dudng tron (O), diy AB va CD (AB < CD) cit nhau tai K ndm bén ngoai dudng
tron. Pudng tron (O ; OK) ca KA va BC lan luot tao M va N. So sanh KM va KN.

2.33 Cho duong tron (O), diy AB va CD (AB > CD) cit nhau tai M. Goi H va K 1an luot 1a
trung diém ctia AB va CD. So sanh MH va MK (Chui y: xét 2 truong hop ciia diém M).

2.34 Cho duong tron (0), hai ddy AB va CD (AB = CD) cit nhau tai I nim bén trong dudng
tron. Chirng minh:

a) OlI Ia tia phan giac ctia mdt trong hai géc tao bdi hai day AB va CD.
b) I chia AB, CD thanh cac doan thing bang nhau timg d6i mot.

2.35 Cho duong tron (0), diy AB bat ky khong di qua tdm. Trén cung nho AB lay hai diém
phan bie¢t C, D sao cho D ndm  trén cung nho AC va
AD = BC. Chtng minh: CD // AB.

2.36 Cho dudng tron (O; 5cm), hai ddy AB, CD (AB // CD), biét AB = 8cm, CD = 6cm. Tinh
khoang cach gitra hai day.
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2.37 Cho duong tron (O) va diém I nim bén trong duong tron. V& day

AB 1 OI tai I. Ching minh rang AB 13 day cung ngin hon moi day cung khac di qua 1.
2.38 Cho AABC noi tiép trong dudng tron (O) c6 A>B>C. Goi OH, OI, OK lan luot 1a
khoang cach tr O dén BC, AC va AB. So sanh céc do dai OH, OI, OK.
2.39 Cho dudng tron (O), cac ban kinh OA, OB. Trén cung nhé AB lay cac diém M va N sao
cho AM = BN. Goi C 14 giao diém cua cac dudng thing AM va BN. Chimg minh rang:
a) OC la tia phan giac cia AOB. Db) OC 1L AB.
2.40 Cho (O; R) va mot diém A c6 dinh véi OA = R/2. Mot day cung MN quay quanh A.
a) Chirng minh: trung diém cua MN thudc mot duong tron ¢d dinh.
b) Xac dinh vi tri cia MN dé do dai MN ngan nhat ? Dai nhat ? Tinh d6 dai ngin nhat,
dai nhat d6 cia MN.
2.41 Cho AABC vudng tai A, M 1a diém di dong trén canh huyén BC. Goi (O) la dudng tron
duong kinh AM.
a) Ching minh: (O) ludn di qua hai diém c6 dinh.
b) (O) cit AB, AC lan luot tai E va F. Dinh vi tri cia M sao cho d6 dai EF nho nhat.
2.42 Cho duong tron (O) va diay AB c¢b dinh. M va N 1 hai diém di dong 1an luot trén cung

16n va cung nho AB.
a) Chirng minh: S,,q, S%AB. MN

b) Pinh vi tri cia MN dé dién tich tir gi~c AMBN 1én nhat.
2.43 Cho duong tron (O) va day BC ¢ dinh. Piém A di chuyén trén cung 16n BC. Goi M 1a
trung diém ctia AC va H 13 hinh chiéu ciia M trén AB. Ké CD L BC. Chiing minh:
a) B, O, D thang hang. b) MH luén di qua mét diém cd dinh.
2.44 Cho hinh vuong ABCD canh a, O 1 giao diém cua hai dudng chéo. Goi M 14 trung diém
cua OB, N la trung diém cua CD.
a) Xac dinh tAm va ban kinh duong tron ngoai tiép AABN.
b) Goi K 13 tim duong tron ngoai tiép AAON va E 13 trung diém cua ON. Chtng minh:
AKIE va AAND dong dang.
¢) Tinh ban kinh duong tron ngoai tiép AAON.
d) Chirng minh AMN = 90° va AN > MD.
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2.45 Cho duong tron (O) va hai diém A, B ndm bén trong dudng tron va khong cuing thude
mot dudng kinh. Dyng hai ddy song song va bang nhau sao cho diém A nim trén mot

day, di€ém B nam trén day con lai.
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D - Cac cong thirc vé tam giac vuong can tam giac déu va nira tam giac deu

1. Tam giac vudng can:

Cho AABC vudng can tai A: <
BC=AB.\/2 =a.+/2 ah
._BC
2. Tam giac déu:
Cho AABC déu canh a, chiéu cao h, dién tich S. g h
a3 ) 23 ) a’\3
e
. B H C
3. Nua tam giac deu: C

AABC: A =90°, B =60° C =30°

2.46 Tinh ban kinh dudng tron ngoai tiép:

a) Tam giac vudng can c6 canh goc vudng bang a.
b) Tam giac déu canh bing a.

2.47 Cho dudng tron (O ; R) ¢6 hai ban kinh OA, OB véi goc AOB = 120°. Puong cao OI

ctia AAOB cit (O) tai C.
a) Chung to tir giac OACB 1a hinh thoi.
b) Ké duong kinh CD cua (O). Ching td AABD déu.

2.48 Cho duong tron (O ; R) c6 hai ban kinh OA, OB vudng gdc véi nhau. Tia phan gidc cta
AOB cit (0) ¢ C. Ly diém bat ki trén cung BC va ha dudng vudng goc DH xubng OA,
duong nay cat OC ¢ E.

a) Tinh theo R khoang cach tir C dén OA.
b) Chtrng minh: HD? + HE? khéong d6i khi D thay déi.
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E - Vi tri twong doi ciia dwong thang va dwong tron. Dau hiéu nhin biét tiép tuyén cia

dwong tron. Tinh chit ciia hai tiép tuyén cit nhau

1. Cho dudng tron (O ; R), duong thang cach O mot khoang d.
d >R < ava(0) khong c6 diém chung
d =R < ava (0) tiép xtic nhau (c6 mot diém chung)
d <R < ava(O) cit nhau (c6 hai diém chung)

2. Tiép tuyén cua dudng tron 1 duong thing ci diém chung duy nhit véi
duong tron (diém chung d6 goi 1a tiép diém)

a. Néu mot duong thang 1a tiép tuyén ctia mot dudng tron thi nd
vuodng goc vai ban kinh di qua tiép diém.

b. Néu mot dudng thing di qua mot diém cua dudng tron va vudng
gdc véi ban kinh di qua diém d6 thi dudng thang iy 1a mot tiép
tuyén ciia dudng tron.

3. Néu hai tiép tuyén cia mot duong tron cit nhau tai mot diém thi:

a. Diém d6 cach déu hai tiép diém.

b. Tiakeé tir tim di qua diém d6 1a tia phan giac ciia goc tao boi hai
tiép tuyén.

c. Tiaké tir tim di qua diém d6 14 tia phan giac cua goc tao boi hai

ban kinh di qua tiép diém.

2.49 Trén mit phang toa do cho diém (-3 ; 2). Néu v& duong tron tdm I ban kinh bang 2 thi
duodng tron do6 co vi tri twong d6i nhu thé nao dbi véi cac truc toa do ?
2.50 Cho duodng thang a. Tam I cua tt ca cac duong tron ¢ ban kinh 5cm va tiép xtc véi
duong thang a nam trén duong nao ?
2.51 Cho diém A cach dudng thang xy 1a 12cm. V& duong tron (A ; 13cm).
a) Ching minh dudng tron (A) c6 hai giao diém véi dudng thing xy.
b) Goi hai giao diém néi trén 13 B va C. Tinh d6 dai BC.
2.52 Cho duong tron (O; 2cm). Mot duong thang di qua diém A nam bén ngoai dudng tron
va cat duong tron tai B va C, trong d6 AB = BC. Ké dudng kinh COD. Tinh AD.
2.53 Cho hinh thang ABCD (A=D=90°), AB = 4cm, BC= 13cm, CD = 9cm.
a) Tinh d¢ dai AD.
b) Ching minh rang AD tiép xtic v6i duong tron ¢ duong kinh 13 BC.
2.54 Cho (O; R), ban kinh OA, day CD la duong trung truc cia OA.
a) Tu giac OCAD la hinh gi ? Vi sao ?
b) Ké tiép tuyén voi duong tron tai C, tiép tuyén nay cat duong thang OA tai I. Tinh CI.
2.55 Cho nira duong tron tim O, dudng kinh AB. Qu diém C thudc nira dudng tron, ké tiép
tuyén d ciia duong tron. Goi E va F 1an luot 1a chan cac dudong vudng goc ké tir A va B
dén d. Goi H 1 chan dudng vudng goc ké tir C dén AB. Chimg minh ring:
a) CE = CF. b) AC la tia phan gidc cia BAE. ¢)CH?=AE.BF
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2.56

2.57

2.58

2.59

2.60

2.61

Cho dudng tron (O ; R) c¢6 dudng kinh AB va hai tiép tuyén Ax, By. Mot tiép tuyén
khac tai diém M cat Ax ¢ C va cat By ¢ D.
a) Chirng minh: CD = AC + BD.
b) Chirng minh: ACOD vuéng.
¢) Chirng minh: AB? = 4AC . BD.
d) AM cat OC tai I, BM cat OD tai K. Tt gidc OIMK 1a hinh gi ? Pinh vi tri cia M dé
OIMK Ia hinh vuéng.
e) AM cit By tai F, BM cit Ax tai E. Ching minh:
i. Clatrung diém cua AE i) Saaem = Saerm.
Cho dudng tron (O ; R) va doan thing OA = 2R. Tur A ké hai tiép tuyén AB, AC dén
duong tron (O).
a) Ching minh: OA 13 dudng trung truc ctia doan thang BC.
b) Chirng minh: AABC déu.
¢) Tinh theo R d6 dai BC va dién tich AABC.
d) Poan OA cit (O) tai D. Tt giac OBDI 14 hinh gi ? Vi sao ?
e) BO cat AC kéo dai tai I. Tinh theo R do dai cac canh ciia AABI.
f) Tir O ké dudng vudng goc vai OC cit AB tai K. Tinh khoang cach tir K dén OA.
Cho AABC cén tai A, ¢6 O 1a trung diém ctia BC va BC = 2a. Pudng tron (O) tiép xuc
v6i AB, AC lan luot tai H va K. Qua D trén cung nho HK, ké tiép tuyén véi (O) cat AB
va AC 6 M vaN.
a) Chirng minh: A, H, O, K cung thuéc mot duong tron.
b) Chirmg minh: MON = ABC.
¢) Tinh tich BM . CN theo a.
d) Pinh vi tri cia MN sao cho BM + CN dat gi4 tri nho nhét.
Cho duong tron (O), diém A nam bén ngoai dudng tron. Ding thudc va compa, hiy
dung cac diém B va C thudc dudng tron (O) sao cho AB va AC 1a cac tiép tuyén cia
duong tron (O).
Cho diém A nim trén duong thing d, diém B nim ngoai dudng thiang d. Dyng dudng
tron (O) di qua A va B, nhan duong thang d 1am tiép tuyén.
Cho AABC vuéng tai A. V& duong tron (B ; BA) va duong tron (C ; CA), chiing cét
nhau tai diém D (khac A). C/minh CD 1a tiép tuyén cua (B).
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2.62 Cho AABC can tai A, cic dudng cao AD va BE cit nhau tai H. V& dudng tron (O) ¢
duong kinh AH. Chiing minh:

a) biém E nim trén duong tron (O).
b) DE 1a tiép tuyén ctia dudng tron (O).

2.63 Cho diém M trén (O; R) duong kinh AB. Goi H 14 trung diém cua BM, OH cit (O) tai I
va cit tiép tuyén tai B cta (O) ¢ diém D. Goi N 14 hinh chiéu cta I trén AM. Ching
minh: NI va DM la céc tiép tuyén cua (O).

2.64 Cho duong tron (O ; R) dudng kinh AB. Mot tiép tuyén tai M cua (O) cit hai tiép tuyén
Ax, By theo thtr tu tai C va D. Chirng minh: duong tron duong kinh CD tiép xuc véi
AB.

2.65 Trén tiép tuyén tai A cia (O; R) ly diém B véi AB = R. Tir A ké dudng vudng goc voi
OB tai H, cit (O) tai C. OB cit cung nhé AC tai 1.

a) Ching minh: AC 1a tiép tuyén cua dudng tron (O).
b) Tinh theo R d¢ dai BH, IH va Al

2.66 Tir diém I bén ngoai (O; R) v& hai cat tuyén IAB va ICD (khong qua tim O). Goi M va

N lan luogt 14 trung diém cua hai diy AB va CD.

a) Chirng minh: O, I, M, N cung thudc mot duong tron.

b) Pudng tron (OIMN) cit (O) tai E va F. Ching minh: IE, IF 13 hai tiép tuyén cta (O).
¢) EF cit OM tai K va cét OI tai H. C/minh: OM . OK = OH . Ol = R,

2.67 Cho AABC vuong tai A (AB < AC) c6 duong cao AH. Vé duong tron tam B, ban kinh

BA, duong tron nay cit AH tai diém thi hai 1a D.

a) Ching minh: CD tiép xuc v6i dudng tron (B ; BA).

b) Goi I 1a dbi xtmg cua B qua AH, dudng thang Al cit CD tai E. Chimg minh: A, H, E,
C cung thudc mot dudng tron. Suy ra AB 13 tiép tuyén ciia duong tron nay.

2.68 Cho duong tron duong kinh AB. Goi C 14 diém bit ki trén duong tron va H 1a hinh chiéu
ctia C trén AB. Tir A va B ké cac tiép tuyén AD va BE dén duong tron (C ; CH). Ching
minh:

a) D, C, E thang hang.
b) DE la tiép tuyén ctia duong tron duong kinh BC.
¢) Xac dinh vi tri ctia diém C dé dién tich tir gidc ABED 16n nhét.

2.69 Cho goc xOy, diém A thudc tia Ox. Dung (I) tiép xtc v6i Ox tai A va c6 tim I nam trén

Oy.
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2.70

2.71

2.72

2.73

2.74

2.75

Cho dudng tron (O) va duong thang d khong giao nhau. Dung tiép tuyén ctia duong tron
(0) sao cho tiép tuyén d6 song song véi d.

Cho duong tron (0), diém A nim bén ngoai dudng tron. Ké céc tiép tuyén AM, AN véi
duong tron (M, N 1 hai tiép diém).

a) Chirng minh: OA 1. MN.

b) Vé duong kinh NOC. Chung minh: MC // AO.

¢) Tinh d6 dai cac canh cia AAMN biét OM = 3cm, OA = 5cm.

Cho duong tron tim O dudng kinh AB va mét diém C nam trén duong tron (C khac A
va B). Goi D 1a trung diém ctia AC.

a) Tinh s6 do ODA va chimg t6 rang OD song song vi BC.

b) Tiép tuyén tai A cta (O) cit tia OD tai E. Chimg minh: EC 1a tiép tuyén cua (O).

¢) Pudng thang BC cit tiép tuyén tai A cia (O) tai diém M.

d) Ching minh rang OE 1a trung tuyén cia AAOM.

Cho duong tron (O), diém A nam bén ngoai duong tron. Ké tiép tuyén AB, AC véi
duong tron (B va C 13 hai tiép diém). Qua diém M thudc cung nho BC, ké tiép tuyén véi
duong tron, tiép tuyén nay cat AB va AC lan luogt tai D va E. Chiing minh rang

a) Chu vi AMPQ khéng phy thudc vao vi tri diém M.
b) BOC=2DOE.  ¢) DE< %(AB+AC)

Cho dudng tron (O; Scm) c6 dudng kinh AB va ddy cung CD. Kéo dai AB va CD cit
nhau tai M. Goi N 14 trung diém cua day cung CD.
a) Chung minh: AMNO [a tam gi&c vuéng.
b) Tiép tuyén tai B cua (O) cat duong thang CD tai Q.
Chtng minh: MN . MQ = MO . MB
¢) Tia ON cit (O) tai E. Tinh d6 dai day cung EC néu d6 dai day cung CD = 6 cm
Cho ntra duong tron (O ; R) duong kinh AB. Goi Ax, By la céc tia vudng goéc voi AB
(Ax, By va ntra duong tron thudc ciing mot nira mat phang bd AB). Goi D 1a diém bat
Ki thudc nira dudng tron. Tiép tuyén tai D cit Ax va By theo thir tu tai M va N.
a) Tu giac AMNB la hinh gi ? Vi sao ?
b) Tinh sé do géc MON.
¢) Ching minh: MN = AM + BN.
d) Chirng minh: AM . BN = R2,
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2.76

2.77

2.78

2.79

2.80

e) Puodng tron duong kinh MN tiép xuc v6i AB tai O.
f) AN va BM cit nhau tai Q, DQ cét AB tai H.
Chung minh: DQ L AB va QH = QD.
g) Tim vi trf ctia D dé tir gisc AMNB ¢6 chu vi nhé nhat.
h) Cho R = 2cm. Tim vi tri cia M va N dé chu vi tir giac AMNB ¢6 chu vi bang 14cm.
Cho duong tron (O; R) dudng kinh AB va 1 1a diém C nim trén dudng tron. Pudng
thang song song voi AC ké tir O cit tiép tuyén tai C cua (O) tai D. Ching minh:
a) COD=BOD. b) DB ciing 14 tiép tuyén tai B cta (O).
c) AC.OD =2R2
Cho dudng tron (O; R) va mot diém A nam ngoai (O). Tur A ké hai tiép tuyén AM, AN
cta (0) (M, N 12 hai tiép diém).
a) AAMN la A gi ? Vi sao ?
b) Puong thang vudng goc vai OM tai O cat duong thang AN tai P. Ching minh: AP =
PO.
¢) Goi H 1a giao dém ciia AO va MN. Ching minh: OH . OA = R?,
Cho duong tron (O) duong kinh BC va 1 diém A nam trén duong tron (A khéac B va C).
Qua O, ké tia Ox song song v6i AC, tia Ox cit AB tai D.
a) Chirng minh: OD L AB va tir d6 suy ra D 1a trung diém cua AB.
b) Tiép tuyén tai B cua (O) cit tia Ox tai E.
Chtrng minh: EA ciing 12 tiép tuyén caa (O)
¢) Tia CA cit tia BE tai F. Ching minh: tia CE di qua trung diém I ctia ctia dudng cao
AH cua AABC.
Cho duong tron (O; R) dudng kinh AB. T trung diém I ctia ban kinh OB v& dy cung
CD vudng goc voi OB.
a) So sanh IC va ID.
b) Tiép tuyén tai C cua (O) cit duong thang AB tai M. Chtng minh:
i) ACOM = ADOM. i) MD 14 tiép tuyén cta (O) .
c) Tinh d¢ dai doan MC theo R.
Cho (O ; 3cm) va diém A sao cho OA = 5cm. Ké cac tiép tuyén AB, AC véi duong tron
(B, C 14 hai tiép diém). Goi H 1a giao diém ciia AO va BC.
a) Tinh d¢ dai OH.
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2.81

2.82

b) Qua diém M bit ki thudc cung nhd BC, ké tiép tuyén véi dudng tron, cit AB, AC
theo thr tu tai D va E. Tinh chi vi AADE.

Cho AABC vuéng tai A, dudng cao AH. V& dudng tron (A; AH). Ké céc tiép tuyén BD,

CE véi duong tron (D, E 1a cac tiép diém khac H). C/m:

a) Ba diém D, A, E thing hang.

b) DE tiép xtic véi duong tron duong kinh BC.

Cho (O ; R), va diém A sao cho OA =R+, ké cac tiép tuyén AB, AC véi (0). (B, C 1a

cac tiép diém). Qua diém M bit ki thudc cung nho BC, ké tiép tuyén véi dudng tron, cat

AB, AC theo thur ty tai D va E.

a) T giac ABOC la hinh gi ? Vi sao ?

b) Tinh s6 do goc DOE .

¢) Poan OA cit (O) tai K. Ching minh: K 1a tim duong tron ndi tiép AABC. Tinh béan
kinh cua duong tron nay.

d) Tinh d¢ dai BK theo R.

2.83 Cho dudng tron (O; R) tiép xuc voi dudng thang xy tai A. Trén tia Oz song song voi

duong thang xy ldy diém L Tir I v& cac tiép tuyén véi (O) cat xy tai E va F.
a) Chirng minh: I 1a tAm duong tron ngoai tiép AOEF.
b) Cho Ol = R+/2, tinh chu vi AIEF.
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F - Puong tron ndi tiép — bang tiép tam giac

1. a. Duong tron tiép xtc v6i ba canh cua A goi 13 dwong tron ndi
tiép tam gisc.
b. Tam duong tron noi tiép tam giac 1a giao diém cac dudng phan
giac trong cua tam giac.

2. a. Duong tron tiép xtic véi mot canh cua tam giac va cac phan kéo
dai ctia hai canh kia goi 1a dwong tron bang tiép cia tam giac.
b. Tam cua dudng tron bang tiép ciia tam giac 1a giao diém cua
phén giac trong va hai phan giac ngoai cta hai goc con lai.

2.84 Cho AABC vuédng can tai A ndi tiép (O; R). Goi (I; r) 13 duong tron ndi tiép AABC.
Tinh do dai AB va r theo R.
2.85 Cho AABC déu c6 canh 8cm.
a) Tinh ban kinh duong tron (I) noi tiép AABC.
b) Mot tiép tuyén cua (I) cat AB, AC theo thir ty & M va N.
Cho biét MN = 3cm. Tinh Saasc.
2.86 Tir mot diém A & bén ngoai dudng tron (O) ké hai tiép tuyén AB, AC dén duong tron
(0). OA cit (O) tai I. Chitng minh rang I 13 tim dudng tron ndi tiép cua AABC.
2.87 Cho (I; r) ndi tiép AABC vudng tai A. Cac tiép diém trén AC, AB theo thir ty 1a D, E.
a) T giac ADOE la hinh gi ? Vi sao ?
b) Tinh chu vi va dién tich t& giac ADOE theo r.
¢) Goi R 1a ban kinh dudng tron ngoai tiép AABC.
Chirng minh: AB + AC =2(R +1).
2.88 Cho duong tron (I ; r) noi tiép AABC. Goi D, E, F lan luot 12 hinh chiéu cta I trén cac
canh BC, CA, AB. Cho BC =a, AC=b, AB = c¢. Chiing minh:
a) S=p.r (voi S 1a dién tich va p 1a ntra chu vi cua AABC)
b) AE=p-a;BF=p-b;CD=p-c.

C) i hi + hi oL (v6i hy, ho, hs 1a cac duong cao cia AABC)
1 2 3
2.89 Cho tam gid&c ABC vudong tai A c6 duong cao AH. Puong tron (O; 1),
(O; r1), (O; r2) theo thir tr 1a duong tron nodi tiép cac AABC, AABH, AACH. Chting minh
rang;

a) AB+AC-BC=2r. b)R+ri+nR=AH. c) rP=r2+r
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2.90 Cho AABC c6 BC = a, CA =b, AB = ¢ va dudng tron bang tiép trong goc A tiép xic

v6i BC tai D, tiép xuc voi phan kéo dai cia AC va AB tai E va F. Tinh theo a, b, ¢ 46
dai AE, BD, CD.
2.91 Cho AABC c6 I 1a tim dudng tron ndi tiép va O 1a tim dudng tron bang tiép trong gbc
A. goi D va F 1an luot 13 tiép diém cua (I) va (O) trén BC. Ching minh ring BD = CF.
2.92 Tinh canh huyén ctia mot tam giac vudng, biét r 1 ban kinh duong tron noi tiép va R 1a
ban kinh dudng tron bang tiép trong goc vudng.
2.93 Cho AABC duong cao AH. Goi E va F 1an luot 1a cac diém ddi xang ctia H qua AB va
AC. Puong thang EF cit AB ¢ 1 va cit AC ¢ K. C/m:
a) A la tim duong tron bang tiép AHIK.
b) BK va CI 1a cac duong cao cia AABC.

G - Vi tri twong ddi ciia hai dwong tron

1. Vi tri twong di ctia hai dwong tron:
Cho (O;R)va(O%r)voiR>rvaOO’=d.

= (0)va (0O cit nhau & R-r<d<R+r
= (O)va(O)tiépxacngoai <« d=R+r

= (O)va(O)tiépxuctrong << d=R-r

= (0)va (0O’ ¢ ngoai nhau & d>R+r

= (0O)va (0’ dung nhau & d<R-r

= (0)va(0) dong tam < d=0

2. Tinh chat dwdng ndi tim:

a. Neéu hai duong tron cat nhau thi hai giao diém do6i xtrng v6i nhau
qua duong noi tam, tic 1a duong noi tam la duong trung tryc clia
day chung.

b. Néu hai duong tron tiép xtc nhau thi tiép diém nam trén duong ndi
tam.

c. Tiép tuyén chung cua hai duong tron 1a duong thang tiép xuc voi
ca hai duong tron. Co hai loai: tiép tuyén chung trong (cat doan
ndi tdm) va tiép tuyén chung ngoai (khong cat doan noi tam).

2.94 Cho (O; 5cm) va diém O’ sao cho OO’ = 7em. V6i gid tri ndo cua R’ thi (O; R):
a) Cit dudng tron (O)
b) Tiép xtic v6i (O)
¢) Khong c6 diém chung véi (O) ?
2.95 Cho (O; R) va diém I cach O mét khoang d < R. Vi gié tri nao cua r thi duong tron (I;
r) tiép xuc véi (O; R) ?
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2.96 Cho hai dudng tron (O) va (O’) tiép xtic ngoai nhau tai A. Puong thang bat ki qua A cit

(0) va (O’) theo thir tir tai B va C. Chtrng minh rang céc tiép tuyén tai B va C song véi
nhau.

2.97 Cho (O; 30cm) va (O’ ; 40cm) cit nhau tai A va B. Biét AB = 48cm. Chimg minh: OO’
la duong trung truc cua AB. Tinh khoang cach OO’

2.98 Cho hai dudng tron (O) va (O') cit nhau tai A va B. Ké cac dudng kinh AOC va AO'D.
Chung minh ba diém C, B, D thang hang va AB L CD.

2.99 Cho (O) va (O’) cét nhau tai A va B. Goi I 1a trung diém cua OO’. Qua A v& dudng thing
vudng goc voi IA, cit (0) va (0) tai C va D (khac A). Ching minh: AC = AD.

2.100 Cho hai dudng tron (O) va (O') tiép xuc ngoai nhau tai A. V& hai dudng kinh AOB va
AO'C Goi DE 1a tiép tuyén chung «cia hai duong  tron,
D € (0), E € (0). Goi M la giao diém ctia BD va CE.
a) Tinh DAE.
b) Tu giac ADME la hinh gi ? Vi sao ?
¢) Ching minh: MA 1a tiép tuyén chung cua hai duong tron.

2.101 Cho hai duong tron (O) va (O') cat nhau tai A va B, trong d6 O’ nam trén (O). Ké
duong kinh O’OC cua duong tron (O).
a) Ching minh: CA, CB 14 céc tiép tuyén ciia (O’).
b) Pudng vudng goc voi AO' tai O’ cat CB & L. Puong vudng goc véi AC tai C cit

duong thang O'B ¢ K. Ching minh O, I, K thang hang.

2.102 Cho hai duong tron déng tdim O. Goi AB la day bat ki cua dudng tron nhd. Pudng
thang AB cit dudng tron 16n & C va D (A nam giita B va C). So sanh AC va BD.

2.103 Cho I 1a trung diém cta ciia doan thang AB. V& cac dudng tron (I; IA) va (B; BA).
a) Xét vi tri twong d6i cua hai dudng tron (I) va (B).
b) Puong thang qua A cat cac dudng tron (I) va (B) theo thir tu tai M va N. So sanh AM

va MN.

2.104 Cho hai duong tron (0) va (O') tiép xtc ngoai tai A. Goi CD 14 tiép tuyén chung ngoai
cua hai duong tron (C € (O), D € (O)).
a) Tinh CAD. b) Tinh CD biét OA = 4,5cm va O'A = 2cm.

2.105 Cho hai duong tron ddng tim O. Mot duong tron (O') cit dudng tron nho tai A va B,
cat duong tron 16n tai C va D. Ching minh rang AB // CD.
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2.106 Cho duong tron (O; 3cm) va dudng tron (O’; lem) tiép xtGic ngoai nhau tai A. V& hai

ban kinh OB va O'C song song v4i nhau va thudc ciing mot nira mit phing c6 by 00’.
a) Tinh BAC
b) Goi I 14 giao diém ctia BC va OO'. Tinh Ol.
2.107 Cho (O; 48cm) va (O’; 14cm), khoang cach tam l1a d = 50cm.
a) Ching minh: (O) va (O') cat nhau tai A va B.
b) Tinh OAA'.
c) Tinh AB.
2.108 Cho AABC vuong tai A, c6 AB = a, BC = 2a. Cac duong tron duong kinh AB, AC ct
nhau tai diém tht hai 1a D.
a) Chung minh: B, C, D thang hang.
b) Goi E va F lan lugt 1a diém dbi ximg cia D qua AB va AC.
Chtng minh: E, A, F thang hang.
¢) Tinh theo a khoang cach tir trung diém O ctia BC dén EF.
d) Tinh theo a di¢n tich tr giac BCEF.
2.109 Cho duodng tron tim O dudng kinh AB. Pudng thang (d) tiép xtic v6i nira dudng tron
tai C. Goi D va E theo thir tu 14 hinh chiéu cia A va B trén (d). Chiing minh:
a) C 1a trung diém cua DE.
b) (A; AD) va (B; BE) tiép xtic ngoai nhau tai mot diém H thudc dudng kinh AB.
2.110 Cho AABC vudng tai A. V& cac duong tron (O) va (I) di qua A va tiép xtc voi BC tai
cac diém B va C. Goi M 1a trung diém cta BC. Chimg minh:
a) Cac duong tron (0) va (I) tiép xuc véi nhau.
b) AM la tiép tuyén chung cua hai duong tron (O) va (I).
c) AOMI vuodng.
d) BC 12 tiép tuyén ctia dudng tron ngoai tiép AOMI.
2.111 Cho (O; R) va (O'; r) tiép xtic ngoai tai A. Goi BC 1a tiép tuyén chung ngoai cua hai
duong tron (Be(0), Ce(0")). Tiép tuyén chung trong cta (O) va (O’) cat BC tai L.
a) Chirng t6 cac goc BAC va 010" la goc vuong.
b) Ké dudng kinh BD cua (O). Ching minh ba diém A, C, D thang hang.
c) Tinh theo R va r 4§ dai BC, BA, CA.
d) K¢ duong kinh CE cta (O’). Ching minh: Saasc = SaADE.
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2.112 Cho (O; R) va (O; r) ¢ ngoai nhau. AB 13 mét trong cac tiép tuyén chung ngoai, EF la

mot trong cac tiép tuyén chung trong (A va E thudc dudng tron (O)). EF cit AB tai C.
a) Chtirng minh: OC L O'C.

b) Chirng minh: AC . BC=R.r

c) Tinh AB, EF theo R, rva OO’ = d.

2.113 Cho hai dudng tron (O) va (O’) cét nhau tai A va B. Day AC cua duong tron (O) tiép
xuc v6i dudng tron (O') tai A. Day AD cua duong tron (O”) tiép xtc véi dudong tron (O)
tai A. Goi K 1a diém d6i xtmg véi A qua trung diém cta I cua OO’, E 1a diém ddi xtng
voi A qua B. Chirng minh:

a) AB L KB
b) Bén diém A, C, E, D nam trén mot dudng tron.

H - On tap chwong 2

2.114 Cho AABC vudng tai A c6 B =60° va BC = 2a. V& dudng kinh AB va dudng tron (F)
duong kinh AC. Hai dudng tron nay cat nhau tai diém tht hai 1a H.

a) Chirng minh: B, H, C thang hang.

b) Ching minh: AC tiép xuc (E) va EF L AH tai K.

¢) Tinh theo a dién tich AAKF.

d) Goi M 1a trung diém cta BC. Chitng minh: A, E, H, M, F cing thuéc mot dudng tron.

2.115 Cho doan thang AB, diém C nim giita A va B. V& vé mot phia ctia AB cac ntra dudng
tron c6 duong kinh theo thtr tu 1a AB, AC va CB. Pudng vudng goc véi AB tai C cit
nira dudng tron 16n tai D. DA, DB cit nira duong tron c6 dudng kinh AC, CB theo tht
tu tai M, N.

a) Tu giac DMCN la hinh gi ? Vi sao ?

b) Ching minh: DM . DA =DN . DB

¢) Ching minh: MN 1a tiép tuyén chung cta nira dudng tron c6 duong kinh AC va CB.
d) Diém C & vi tri ndo trén AB thi MN c6 d6 dai 1on nhat ?

2.116 Cho dudng tron tam O duong kinh AB, diém M thudc dudng tron. Goi N 1a diém ddi
xung voi A qua M. BN cét duong tron ¢ C. Goi E 13 giao diém ciia AC va BM.
a) Chung minh: NE | AB.

b) Goi F 1a diém ddi xtang v6i E qua M. Chimg minh: FA 1a tiép tuyén cua (O).
¢) Chirng minh: FN 14 tiép tuyén cta duong tron (B; BA).
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2.117 Cho dudng tron (O; R) dudng kinh AB va (d) la tiép tuyén cua (O) tai A. M 1a diém di
dong trén (d). Ké tiép tuyén MC dén (O) (C 1a tiép diém khac A). Tia BC cit (d) tai K

va ké CH vudng goac véi AB tai H.

a) Chirng minh: OM // BK.

b) BM cat CH tai I. Chimg minh: I 13 trung diém cua CH.

) Goi N la tryc tam cua AAMC. Chirng minh: tr gidc AOCN la hinh binh hanh. Tur d6
suy ra N di dong trén duong c¢d dinh, chi rd dudng cb dinh d6 ?

d) Cho OM = 2R. Chimg minh: AAMC déu va tinh AM, Saamc theo R.

2.118 Cho dudng tron (O ; R) va hai diém A, B thudc duong tron. Tiép tuyén tai A va B cta

(O) cat nhau tai C. Tia CO cit (O) tai E va F (E € OC). Goi I 14 trung diém ctia AB.
a) Cho biét AOB = 120°.
i. Tinh OI theo R va ching minh I thuéc mot dudng thing cd dinh khi A, B di dong
trén (O) sao cho AOB ludn c6 s6 do bang 120°.
ii. LAy K € AC (AK < AC). V& dudng tron duong kinh OK cit cung AB cua (O) tai
M (M khac A). Tia KM cit BC tai H. Chimg minh: KH 14 tiép tuyén cua (O).
iii.Lay T € AB sao cho KOT = 60° (A, T ndm khac phia dbi v6i OK).
Chtng minh: O, T, H thang hang.
b) Chirng minh: EI . FC = FI . EC.

2.119 Cho dudng tron (O; R) duong kinh AB va day AC = R. V& dudng kinh CD cua (O).
a) Tinh theo R d¢ dai doan AD va Saacp .

b) Goi xy 1 tiép tuyén tai B cua (O). Tia AC va AD cat xy tai E va F. Goi M 1a trung
diém cua EF, duong thang (d) qua C va song song v6i AM. Poan thang AM cat CD
tai I. Chirng minh: (d) tiép xtc (O).

¢) Chirng minh: 4 diém 1,0, M, B cung thudc mot duong tron.

2.120 Cho hai dudng tron (O) va (O’) tiép xtic ngoai A. Ké tiép tuyén chung ngoai DE, D €
(0), E € (O). Ké tiép tuyén chung trong tai A, cit DE ¢ 1. Goi M 1a giao diém ctia OI
va AD, N 1a giao diém cta O'l va AE.

a) Tu giac AMIN la hinh gi ? Vi sao ?

b) Chung minh: IM . IO =IN . 10’

¢) Chimg minh: OO’ 1a tiép tuyén cua duong tron c6 dudng kinh 1a DE.

d) Biét OA = 5cm, O’A = 3,2cm. Tinh DE.
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2.121 Cho AABC vudng tai A (AB < AC) ndi tiép duong tron (O) c6 duong kinh BC. Ké

day AD vudng goc voi BC. Goi E 1a giao diém ctia DB va CA. Qua E ké duong thang
vudng goc voi BC, cit BC ¢ H, cit AB ¢ F. Ching minh:
a) AEBF can. b) AHAFcan.  c) HA l1a tiép tuyén cua (O).

2.122 Cho (O) duong kinh AB, diém C nam gitta A va O. V& dudng tron (O') c6 dudng kinh

CB.

a) Hai duong tron (O) va (O') ¢6 vi tri twong ddi nhu thé nao véi nhau ?

b) K¢é day DE ciia dudng tron (O) vudng goc v6i AC tai trung diém H ctia AC. T gidc
ADCE la hinh gi ? Visao ?

¢) Goi K 1a giao diém ctia DB va (O’). Chitng minh: ba diém E, C, K thang hang.

d) Ching minh: KH 12 tiép tuyén cia (O).

2.123 Cho hai duong tron (O; R) va (O’; R') tiép xtic ngoai tai A (R >R"). V& cac duong kinh

AOB, AO'C. Day DE cuia dudng tron (O) vudng goc véi BC tai trung diém K cua BC.

a) Chung minh: ti giac BDCE 1a hinh thoi.

b) Goi I 1a giao diém cia EC va dudng tron (O). Chitng minh: ba diém D, A, I thang
hang.

¢) Ching minh: KI 13 tiép tuyén cuaa (O).

2.124 Cho dudng tron (O; R) va tiép tuyén xy tai diém A cd dinh trén duong tron. Tir diém

B tuy ¥ trén (O) (khac A), ké BH L xy. Pudng phén giac trong ciia goc AOB cit BH tai
C va cit xy tai M. Chting minh:

a) BA la tia phan giac cia OBH.

b) MB 14 tiép tuyén cia (O; R).

¢) C luén ludn thudc mot dudng tron cb dinh khi B thay doi.

2.125 Cho duong tron (O ; R) AB. V& day CD cua (O) vudng goc v6i OA tai trung diém cia

M ctia OA. Goi E 1a trung diém ctia BC.

d) Chirng minh: O, M, C, E cung thugc mot duong tron.

a) Tinh BC theo R.

b) Tiép tuyén tai B cua (O) cit OE tai N. C/m: NC 1a tiép tuyén cua (O).
¢) Chirng minh: NA chia MC hai phan bang nhau.

d) Chirng minh: MA? + MB? + MC? + MD? = 4R?,

2.126 Cho AABC c6 A=90° (AB < AC) noi tiép (O ; R), c6 dudng cao AH. Goi M 1a trung

diém AC.
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a) Chirng minh: A, M, O, H cung thuéc mot duong tron. Xac dinh tdm I ctia duong tron

nay.
b) Chirmg minh: (O) va (I) tiép xuc nhau.
c) Puong tron (I) cit AB tai N. Chirng minh: I, M, N thang hang.

2.127 Cho duong tron (O; R) dudng kinh AB. Ly diém M e (O). Goi P, Q theo thir ty 1a
hinh chiéu cia M trén AB va tiép tuyén Ax cta (O). goi I 14 trung diém cta cua PQ.

a) Ching minh: A, I, M thang hang. Suy ra I thuéc mot duong tron c¢d dinh va tinh theo
R bén kinh ctia dudng tron nay.

b) Tiép tuyén tai M ctia (O) cat tiép tuyén Ax & N. Ching minh: O, I, N thang hang va
MA la phén giac cac goc OMQ, NMP.

¢) Pudng trung truc cua duong kinh AB ciat MB tai K.
Chtrng minh: NK =R.

d) Xac dinh vi tri cia M dé AAMN déu.

2.128 Cho duong tron (O; R) dudng kinh AB. Lay diém C ngoai duong tron sao cho B 1a
trung diém ctia OC. Tir C v& hai tiép tuyén CM va CN dén duong tron (O) (M, N 14 cac
tiép diém).

a) Chung minh: AAMN la tam gié&c can. Tinh CM va AM theo R.

b) Chirng minh: tir gidc AMCN 1a hinh thoi. Tinh Samcn theo R.

¢) Goi I 1a trung diém ctia CM, Al cat OM tai K. Chting minh: K 1a trung diém ctia Al
d) Tinh dién tich AAKB theo R.

2.129 Cho dudng tron (O ; R) va duong thang xy ¢ dinh & ngoai (O). Tir diém M bét ki trén

xy ké hai tiép tuyén MB, MC dén dudng tron (O) (B, C 1a céc tiép diém).

a) Xac dinh tam O’ cua duong tron di qua M, B, O, C.

b) Chitng minh: (O') luén di qua mot diém c6 dinh H khac O.

¢) Day cung BC cat OH tai I vad cat OM tai K.
Chung minh: OL.OH = OK.OM = R2. Suy ra khi M thay d6i trén xy thi BC luén di
qua mot diém cb dinh.

2.130 Cho ntra dudng tron (O) duong kinh AB = 2R va mot diém M bét ki trén nira dudng
tron (M khac A, B). Pudng thing (d) tiép xtic voi nira dudng tron tai M va cét trung truc
ctia doan AB tai I. Pudng tron (I) tiép xuc voi AB cat duong thang (d) tai C va D (D
nam trong goc BOM).

a) Chirng minh: OC, OD 14 céc tia phan giac ctia cac goc AOM va BOM.




<z

HavaMAiTH

b) Chirng minh: CA va DB vuong gbéc véi AB.

¢) Chimg minh: AC . BD = R?,

d) AM cit BD tai F, BM cét AC tai E. Ching minh: Saasm = Saerm.
e) Xac dinh vi tri cia M sao cho dién tich hinh thang ABCD nho nhat.

2.131 Cho dudng tron (O) va day BC cb dinh. Piém A di dong trén cung 16n BC. Goi M 1a
trung diém cua diy AC. V& duong kinh BD cua (O).

a) Ching minh: M thudc mot duong tron c¢b dinh. Xéac dinh tam I cia dudng tron nay.
b) Goi K 14 trung diém cua BC, dudng tron (I) cat CD tai J.
Chung minh: K, I, J thang hang.
¢) Goi H 1a hinh chiéu ctia M trén AB, ching t6 dudng thing HM luén di qua trung
diém ctia day CD khi A thay doi.
d) C/minh: khi A di dong thi H luén di dong trén mot duong tron c¢d dinh.

2.132 Cho dudng tron (O ; R) va dudng thang (d) cit dudng tron tai E, F. Tir diém A bat ki
trén (d) va ¢ ngoai duong tron (0), v& cac tiép tuyén AB, AC dén dudng tron (O) (B, C
1a cac tiép diém). Goi H 1a trung diém ctia EF va BC cat OA, OH lan luot tai I, K. Ching
minh:

a) 5 diém A, B, C, O, H thuéc mot duong tron.

b) Ol . OA=0H.OK =R?,

¢) Khi A thay d6i, duong thang BC ludn di qua mot diém cd dinh.
d) I ludn thudc mot duong tron ¢ dinh khi A thay doi.

e) KE, KF 1a céc tiép tuyén cua (O; R).

2.133 Cho doan thang AB. Trén nira mit phang bd AB keé hai tia bat ki Ax va By song song
v6i1 nhau. Mot duong tron tam M tiép xuc voi1 AB tai C, voi Ax tai D, voi By tai E.

a) Néu cach dung duong tron tam M.
b) Chirng minh: AD + BE khong phu thudc vao vi tri cua Ax va By.
¢) Ching minh: E, M, D thiang hang.
d) Chirng minh: M thudc mot duong tron c¢b dinh khi Ax va By thay doi.

2.134 Cho hai dudng tron (O ; R) va (O'; R') tiép xtc ngoai tai A. Goi BC 1a tiép tuyén chung

ngoai cua hai duong tron (B € (0)).
a) Ching minh: BAC = 90°,
b) Goi D 1a diém d6i xtmg cua C qua O'. C/minh: B, A, D thang hang.

¢) Chirng minh: BC 1a tiép tuyén ciia dudng tron duong kinh OO'.
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d) Chtirng minh: BC =2 VRR".
2.135 Cho hai dudng tron (O) va (O') cit nhau & A va B. Goi C va 1an luot 1a diém ddi xing

cia A qua O va O'. Mot duong thang (d) bat ki qua A cét (O) va (O') tai M va N.

a) Chung minh: C, B, D thang hang.

b) AC cit (O) tai E, AD cit (O’) tai F. Chirg minh: C, D, E, F cing thudc mot dudng
tron.

¢) Chimng minh: trung truc cia MN ludn di qua trung diém cua CD khi (d) thay d6i. Suy
ra trung diém ctia MN luén di dong trén mot duong tron cd dinh.

d) Pinh vi tri cia duong thang (d) dé MN c6 d6 dai 16n nhat.

2.136 Cho ntra dudng tron tim O dudng kinh AB. Goi M 1a diém bat ki thudc ntra dudng
tron, H 1a chan duong vudng goc ké tir M dén AB. V& duong tron (M ; MH). Ké cac tiép
tuyén AC, BD véi duong tron tAm M (C, D 1a céc tiép diém khac H).

a) Ching minh: C, M, D thang hang va CD 14 tiép tuyén cia (O).

b) Chtg minh: Khi M di chuyén trén AB thi tong AC + BD khong doi.

¢) Gia sit CD va AB cit nhau tai I. Chirng minh: OH . OI khong doi.

2.137 Cho duodng tron (O; R) va diém I trong (O) (I khac O).

a) Hay vé day cung AB qua I va nhan I 1am trung diém.

b) Goi (I) 1a dudng tron tam I c6 duong kinh AB, dudng thang OI cit duong tron (O)
tai C va D, cit duong tron (I) tai E va F. Chung to C, D, E va F cach déu A va B.

¢) Chirng minh: AEBF la hinh vudng.

d) Sosanh 2tich IE. IFvalIC.ID

e) Biét O = R/2, tinh @6 dai c4c canh va dién tich cia AACD va hinh vudng AEBF theo
R.

2.138 Cho dudng tron (O; R), H 1a diém bén trong (O) (H khac O), CD la duong kinh qua H
(HC > HD), AB la day cung vudng géc véi CD tai H.

a) Ching t6 CD la duong trung truc ciia AB.
b) Ching minh: CAD = CBD = 90°.
c) Chirng minh: HA . HB = HC . HD theo 2 céach:
i. Dung 2 tam giac dong dang.

ii. Dung h¢ thirc luong trong tam giac vudng.
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d) Trudong hop OH = R/2, chimg minh AABC déu va canh c6 do dai la R+/3. Suy ra cach

vé tam giac déu co 3 dinh nam  trén  duong  tron
(O; R) cho trudc.
2.139 Cho AABC vuong tai A c6 duong cao AH. Goi I va K 1an luot 13 tAm cua 2 dudng tron
c6 duong kinh HB va HC.
a) Chung t6 2 dudng tron (I) va (K) tiép xtic ngoai nhau va tiép xtc trong véi dudng
tron qua 3 diém A, B, C.
b) Duong tron (I) cit AB tai D, duong tron (K) cit AC tai E. Chirng minh ADHE 14 hinh
chit nhit va AD . AB = AE . AC. Suy ra AABC ddng dang véi AAED.
¢) Chung to tr gidc BDEC c6 cac goc ddi bu nhau.
d) Cho AH = 4 va HB = 3. Tinh dién tich cuta ttr giac BDEC bang 2 cach:
i. Dién tich cuia nhiéu tam giéc.
ii. Dién tich cua 2 tam giac.
2.140 Tur diém I & ngoai duong tron (O; R) vé& 2 cat tuyén IAB va ICD (khong qua O). Goi
M, N lan luot 14 2 trung diém ciia 2 day cung AB, CD.
a) Chirng minh: OM_LAB, ONLCD, OM + ON < 2R, CD<2R, AB < 2R.
b) Chimng t6 c6 1 duong tron qua 4 diém O, I, M, N. Xac dinh tim K ciia dudng tron
nay.
¢) Puong tron (K) cat (O) tai E va F. Chtng t6 IE, IF 14 hai tiép tuyén ciia (O). Suy ra
cach dung tiép tuyén v& tir I dén (O).
d) Ching t6: AB > CD < OM < ON. No6i 13 vj tri trong ddi cua 2 cat tuyén IAB va
ICD luc AB =CD.
e) Truong hop diy cung AB = R+/3. Tinh cac goc va dién tich cia AAOB theo R.
2.141 Cho duong tron (O; R) ¢6 duong kinh AB. AC va BD 1a hai ddy cung song song voi
nhau.
a) Chirng minh: AC = BD, suy ra CD la duong kinh cua (O).
b) Ching t6 ACBD Ia hinh chir nhat.
¢) Ching to rang néu day cung AC = R+/2 thi ACBD 13 hinh vudng va nguoc lai.
d) Tinh dién tich ACBD trong truong hgp BAC = 30°.
2.142 Cho hai duong tron (O; R) va (O’; R")c6 R=8, R’ =6 va OO’ = 10.
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a) Chung t6 (O; R) va (O’; R) cit nhau tai 2 diém A va B va 00’1a dudng trung truc
cua AB.

b) Chimg minh AO 14 tiép tuyén ctia (O') va AO' 1a tiép tuyén cuaa (O).
¢) Goi I 1a giao diém OO’ va AB. Tinh d6 dai cua IA, IO.
d) X4c dinh tAm va tinh ban kinh cua duong tron qua 4 diém A, O, B, O'.
e) Tim diéu kién vé ban kinh ctia dudng tron (O) sao cho dudng tron nay khong c6 diém
chung nao vaéi (O'; R').
2.143 Cho duong tron (O; R) c6 duong kinh AB, goi (I) 1a duong tron tdm I, dudng kinh OA.
a) Chung t6 (0) va (I) tiép xuc trong nhau.
b) Cho C 1a diém bat ki € (O) (C khac A, B), AC cit (I) tai K. C/minh:
i. AABC va AAOK vubng.
ii. K 1a trung diém ciia AC va OK = BC/2
iii.AlIOK va AOBC dong dang.
¢) Goi EF la duong kinh cta (O) qua K, chung to6 B, C, E, F 1a 4 dinh cua hinh thang
can.
d) Cho BoC =60°. Tinh cac canh, dién tich cia AABC va cta hinh thang can BCEF.
2.144 Cho 2 dudng tron ngoai nhau (O; R) va (O'; r) v6i R > r, AB 1a tiép tuyén chung ngoai
(A 12 13 tiép diém trén (O), B 1a tiép diém trén (0')). T O’ v& O'C L OA.
a) Chuirng t6 ABO’C 1a hinh chir nhat.
b) Chimg t6 O'C 1a tiép tuyén cta dudng tron tAm O ban kinh R" =R —r.
¢) Suy ra cach dung dudng t/tuyén chung ngoai AB khi cho trude 2 dudng tron (O; R)
va (O'; r).
d) Twong tu, dung tiép tuyén chung trong ctia 2 duong tron (O; R) va (O'; r).
e) Tinh do dai cua tiép tuyén chung ngoai va tiép tuyén chung trong va khoang cach hai
tdm d = OO’ theo hai ban kinh.
2.145 Cho duodng tron (O; R) va diém I ¢6 dinh voi OI = R/2. AB 1a ddy cung quay quanh L.
a) Tim vi tri C, D cta A (hay B) tuong tmg ltc do dai IA (hay IB) dai nhat, ngan nhat.
b) Chig t6 tap hop cac trung diém M cua ddy cung AB 12 mot dudng tron, tim tam va
ban kinh duong tron nay.
¢) Goi EF 14 vi tri gi6i han cua day cung AB liic M tién dan dén I. C/m:
i. EF L CD.
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ii. EF 1a d6 dai ngin nhét cua day cung AB va CD 1a d6 dai 16n nhit cia AB.
d) Ching minh ACEF déu, tinh chu vi va dién tich tam giac ndy theo R.

2.146 Cho (O; R) va (O'; R) tiép xtic ngoai nhau tai E. Goi AB 1a tiép tuyén chung ngoai

cua hai duong tron (A € (O), B € (0)).
a) Tinh dién tich t gisc AOO'B theo R va R’.
b) Goi D 14 diém d6i xtig ctia A qua O. C/minh: B, E, D thang hang.

¢) Xac dinh vi tri twong dbi cta hai dudng thang AB va duong tron dudng kinh O0'.

2.147 Cho AABC c6 3 gbc nhon. Pudng tron tim I dudng kinh BC cit AB tai F, cit AC tai

E, BE cit CF tai H.

a) Trong AABC diém H goi 1a gi ?

b) Goi K 1a diém ddi xtng ctia H qua I va M 1a diém ddi xtmg ctua H qua BC. Ching
minh 5 diém A, B, K, M, C cung thudc mot duong tron. Xac dinh tdm va ban kinh
cua duong tron nay.

¢) Goi O’ 1a trung diém ciia AH. Chirng minh O’OIM Ia hinh thang can.

d) G la trong tam ctia AABC. So sanh dién tich cua AAOG va AAHG.

2.148 Cho nira duong tron tam O, duong kinh AB. Trén nira mit phang bo AB chira nira

duong tron, ké tia tiép tuyén Ax. Tt M trén Ax, ké tiép tuyén MC téi nira dudng tron
(C € (0)). Puong thang BC cit tia Ax tai D.

a) Chirng minh: MA = MD.

b) Ké CH L AB, BM cat CH tai I. Chimg minh: I 13 trung diém cua CH.

¢) Ké tia Oy L OM, tia nay cat MC tai N. Ching minh: NB 12 tiép tuyén cua nira (O).

2.149 Cho hai duong tron (O) va (O’) tiép xtic ngoai nhau tai A. Ban kinh cta (O) Ia R =

Scm, ban kinh cua (O') 1a r = 3cm. Mot dudng thang qua A hop v6i OO’ mot goc 30°
cit (O) tai B, cit duong tron (O') tai C.

a) Chung minh: AO'C = AOB va O'C// OB.

b) Chirng minh: tiép tuyén cua (O) tai B va tiép tuyén cta (O') tai C song song vai nhau.
¢) Tiép tuyén cta (O') tai C cat duong thang OO’ tai D. Tinh CD va O'D.

d) Puong thiang CD cét dudng thiang BO tai E. Tinh dién tich AABE.

2.150 Cho dudng tron (O; R) dudng kinh AB. Ly diém C ngoai duong tron sao cho B 1a

trung diém cua OC. Tir C v& hai tiép tuyén CM, CN dén (O) véi M, N 14 hai tiép diém.
a) Chirng minh: AAMN cén. Tinh CM va AM theo R.
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b) Chirng minh: tir gidc AMCN 1a hinh thoi. Tinh Samcn theo R.

¢) Goi I 13 trung diém ctia CM. Puong thang Al cat OM tai K.
Chung minh: K 1a trung diém cua Al

d) Tinh dién tich AAKB theo R.




